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ΘΕΜΑ 1o 
Α. Να αποδείξετε ότι για κάθε α,β∈R  ισχύει: | α β | | α | | β |⋅ = ⋅ . 

Μονάδες 10 
Β. Να δώσετε τον ορισµό της τετραγωνικής ρίζας ενός µη αρνητικού αριθµού α. 

Μονάδες 5 
Γ. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στην κόλλα 

αναφοράς σας τη λέξη "Σωστό" αν η πρόταση είναι σωστή και "Λάθος" αν η 

πρόταση είναι λανθασµένη, δίπλα στο γράµµα που αντιστοιχεί σε κάθε µία από 

τις προτάσεις: Γ1, Γ2, Γ3, Γ4 και Γ5. 

Γ1. Αν δύο ευθείες έχουν ίσες κλίσεις, τότε είναι πάντα παράλληλες. 

Γ2. Για κάθε α,β∈R  ισχύει πάντα ότι | α β | | α | | β |+ ≤ + . 

Γ3. Αν για τους α,β∈R   ισχύει αβ > 0, τότε ισχύει πάντα α > 0 και β > 0. 

Γ4. Αν για τους α,β, γ∈R   ισχύει α > β και γ < 0, τότε ισχύει πάντα αγ < βγ. 

Γ5. Για τους θετικούς πραγµατικούς αριθµούς α, β ισχύει πάντα  

α β α β+ = + . 

Μονάδες 10 
 
 
 
ΘΕΜΑ 2o 
α) Να λύσετε την ανίσωση |4 – x| ≤ 6. 

Μονάδες 8 

β) Να λύσετε την ανίσωση 
ω 2ω

ω 7
2 3
− ≥ − . 

Μονάδες 8 

γ) Να λύσετε την ανίσωση  
| x 4 | 2 | 4 x |

| x 4 | 7
2 3

− −
− ≥ − − . 

Μονάδες 9 
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ΘΕΜΑ 3o 

∆ίνονται οι συναρτήσεις f, g µε 2 2f (x) x k 1= + − , g(x) = 2x + 5, όπου k ∈R  και ο 

αριθµός 
2 1

λ 2 2
2 1

+
= −

−
. 

α) Να αποδείξετε ότι λ = 3. 

Μονάδες 6 
β) Αν το σηµείο Α(1, λ) ανήκει στην γραφική παράσταση της f, να βρείτε τις τιµές 

του πραγµατικού αριθµού k. 

Μονάδες 6 

γ) Αν k 3= , να βρείτε τα σηµεία τοµής των γραφικών παραστάσεων των f, g. 

Μονάδες 6 

δ) Αν k 3= , να βρείτε τις τετµηµένες των σηµείων της γραφικής παράστασης της f 

που βρίσκονται πάνω από τη γραφική παράσταση της g. 

Μονάδες 7 
 
 
 
ΘΕΜΑ 4o 

∆ίνεται η συνάρτηση f µε 2f (x) x λx 1=− − − , όπου λ∈R . 

α) Να βρείτε τις τιµές του λ ώστε η εξίσωση f(x) = 0 να έχει δύο άνισες και 

πραγµατικές ρίζες. 

Μονάδες 6 
β) Αν οι 1 2x , x  είναι δύο διαφορετικές πραγµατικές ρίζες της εξίσωσης f(x) = 0, να 

εξετάσετε αν υπάρχουν λ έτσι, ώστε 
1 2

1 1 1

x x λ
+ =− . 

Μονάδες 6 
γ) Να βρείτε τις τιµές του λ ώστε η συνάρτηση f να διατηρεί σταθερό πρόσηµο για 

κάθε x ∈R . 

Μονάδες 6 

δ) Αν λ = 1, να λύσετε την εξίσωση 2 2| f (x) | | x 3 | x 3x 12+ + = + + . 

Μονάδες 7 
 

Καλή Επιτυχία 
 

Ο ∆ΙΕΥΘΥΝΤΗΣ ΟΙ ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ 

 

 

 

 

 

Παπαβλάχος Ευστάθιος 

 

Πρωτοπαπάς Ελευθέριος 

 

Τατάς Βασίλειος 

Ψύχαλος Γεώργιος  
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ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΜΑΪΟΥ – ΙΟΥΝΙΟΥ 2012 – 2013 
ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ ΤΗΣ ΑΛΓΕΒΡΑΣ Α΄ ΛΥΚΕΙΟΥ 

 

Α. Σχολικό βιβλίο σελίδα 104. 

Β. Σχολικό βιβλίο σελίδα 100. 

Γ. Γ1. Σ, Γ2. Σ, Γ3. Λ, Γ4. Σ, Γ5. Λ. 

 
ΘΕΜΑ 2o 
α) |4 – x| ≤ 6 � −6 ≤ 4 – x ≤ 6 � −6 – 4 ≤ −x ≤ 6 – 4 � − 10 ≤ −x ≤ 2 � 

� 10 ≥ x ≥ −2 � −2 ≤ x ≤ 10. 

β) 
ω 2ω

ω 7
2 3
− ≥ −  � 3ω – 4ω ≥ 6ω – 42 � 3ω – 4ω – 6ω ≥ – 42 � −7ω ≥ −42 � 

� 
7ω 42

7 7

− −
≤

− −
  � ω ≤ 6. 

γ) Θέτουµε ω | x 4 |= −  και αφού  | 4 x | | x 4 |− = −  η ανίσωση γράφεται: 

ω 2ω
ω 7

2 3
− ≥ −  � ω ≤ 6 � |4 – x| ≤ 6 � −2 ≤ x ≤ 10. 

 
ΘΕΜΑ 3o 

α) 
( )( )
( )( )

2 1 2 12 1
λ 2 2 2 2

2 1 2 1 2 1

+ ++
= − = − =

− − +
 

2 2

2 2

2 2 2 1 2 2 2 1
2 2 2 2 3 2 2 2 2 3

2 12 1

+ + + +
= − = − = + − =

−−
. 

β) Αφού λ = 3 έχουµε ότι Α(1, 3). 

Τότε: fA(1,3) C∈  � f (1) 3=  � 2 21 k 1 3+ − =  � 2k 1 2− =  � 

� 2k 1 2− =  ή 2k 1 2− =−  �  2k 3=  ή 2k 1=−  (αδύνατη) �  k 3=± . 

γ) Αν k 3= , έχουµε ότι 2f (x) x 2= + . 

Οι τετµηµένες των σηµείων τοµής των γραφικών παραστάσεων των f, g, 

προκύπτουν από τις λύσεις της εξίσωσης  

f(x) = g(x) � 2x 2 2x 5+ = +  � 2x 2x 3 0− − =  � x = −1 ή x = 3, 

αφού 2∆ ( 2) 4( 3) 4 12 16= − − − = + =  και  

1,2

2 4 6
3

( 2) 16 2 4 2 2
x

2 4 22 1 2
1

2 2

 + = =− − ± ± = = =
 − −⋅  = =−

. 

Άρα τα σηµεία τοµής είναι A(3,g(3))  ή A(3,11)  και B( 1,g( 1))− −  ή B( 1,3)− . 
δ)  Οι τετµηµένες των σηµείων της γραφικής παράστασης της f που βρίσκονται πάνω 

από τη γραφική παράσταση της g, προκύπτουν από τη λύση της ανίσωσης  

f(x) > g(x) � 2x 2 2x 5+ > +  � 2x 2x 3 0− − >  � x < −1 ή x > 3, αφού  

–1           3 ∞+

+             – + 

−∞

3x2x2
−−

x
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ΘΕΜΑ 4o 

α) Η εξίσωση f(x) = 0 � 2x λx 1 0− − − =  έχει δύο άνισες και πραγµατικές ρίζες αν 

και µόνο αν ∆ > 0 � (−λ)
2 

– 4(−1)(−1) > 0 � λ
2
 – 4 > 0 � λ

2
 > 4 � |λ| > 2 �  

� λ < −2 ή λ > 2. 

β) Αν οι 1 2x , x  είναι δύο διαφορετικές ρίζες της εξίσωσης f(x) = 0, τότε  

∆ > 0 � λ < −2 ή λ > 2 (Ι) και από τύπους Vieta έχουµε: 

1 2

λ
S x x λ

1

−
= + =− =−

−
  και 1 2

1
Ρ x x 1

1

−
= = =

−
. 

Τότε 1 2

1 2 1 2

x x1 1 S λ
λ

x x x x P 1

+ −
+ = = = =− , άρα η εξίσωση είναι: 

 
1

λ
λ

− =−  � λ
2
 = 1 � λ = ±1, που απορρίπτονται λόγω της (Ι). 

Εποµένως δεν υπάρχουν λ∈R  έτσι, ώστε 
1 2

1 1 1

x x λ
+ =− . 

γ) Η συνάρτηση f να διατηρεί σταθερό πρόσηµο για κάθε x ∈R , αν και µόνο  

∆ < 0 � λ
2
 – 4 < 0 � λ

2
 < 4 � |λ| < 2 � −2 < λ < 2. 

δ) Αν λ = 1, εξίσωση 2 2| f (x) | | x 3 | x 3x 12+ + = + +  είναι 

2 2 2| x x 1| | x 3 | x 3x 12− − − + + = + +  �  

� 2 2 2x x 1 x 3 x 3x 12+ + + + = + +  �  

� 2 2 2x x 1 x 3 x 3x 12 0+ + + + − − − =  �  

� 2x 2x 8 0− − =  � x = −2 ή x = 4,  

αφού 2∆ ( 2) 4( 8) 4 32 36= − − − = + =  και  

1,2

2 6 8
4

( 2) 36 2 6 2 2
x

2 6 42 1 2
2

2 2

 + = =− − ± ± = = =
 − −⋅  = =−

. 


