

1) Να βρεθούν οι δυνατές τιμές των παραστάσεων : 
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2) Να βρεθούν τα  x,yєR ώστε να ισχύει : x(2 +3i) + y(1-2i) = 4.

3) Να βρεθούν τα  α,β єR σε κάθε μια από τις παρακάτω περιπτώσεις :
     i)  
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        ii) 
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         iii) 
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4) Να βρεθεί το  λ єR , ώστε ο  z = (3 – 2λi)(λ + 6i) να είναι :

     i) πραγματικός       ii) μηδέν          iii) φανταστικός
5) Αν α,β,γ єR και  
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, να δείξετε ότι : 2α – β = γ. 
6) Να βρεθεί ο  νєΝ  ώστε να ισχύει : 
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 .

7) Να δειχθεί ότι ο μιγαδικός  (-3,1) είναι ρίζα της εξίσωσης                          z2 +6z + 10 = 0 .

8) Να γραφούν στη μορφή α + βi οι παρακάτω παραστάσεις :

    i) 
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                   iii) 
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    iv)  
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          v) 
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9) Να βρεθούν τα  x,yєR , ώστε  ( x + yi )2 = xi .

10) Nα υπολογισθούν οι παραστάσεις:  i) i31 + i46 + i265      
    ii) 
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11) Έστω ο αριθμός   
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 .Να βρεθεί το  xєR , ώστε  :  i)  wєR             ii)  wєI
12) Να βρεθεί η τιμή του αθροίσματος : 
[image: image17.wmf]012

ν

A=i+i+i+...+i

 .

13) Αν α,β,γ єR*  και  
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 να δειχθεί ότι :   
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14) Να αποδείξετε ότι  :  i)  
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       ii) 
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15) Να δειχθεί ότι  ο 
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16) Αν ο  4  δεν είναι διαιρέτης του νєΝ να αποδείξετε ότι : 
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17) Δίνεται ο μιγαδικός  z = x + yi. Αν  Μ είναι η εικόνα του στο μιγαδικό επίπεδο , Μ΄ το συμμετρικό του ως προς την ευθεία y = x  και  Μ΄΄  το συμμετρικό του Μ΄ ως προς τον  x΄x , να βρείτε τον μιγαδικό αριθμό  z1 που έχει για εικόνα το σημείο Μ΄΄ .Να γράψετε τον  z1 ως συνάρτηση του z.

18) Να γραφεί ο μιγαδικός  4 – i  με μορφή x(2 + i) + y(2 – i) , x,yєR.
19) Aν  x + yi = (α + βi)3 να δειχθεί ότι  
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20) Να λυθεί η εξίσωση  
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21) Αν  
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 , με x,y,θєR  να υπολογισθούν τα  x,y συναρτήσει του  θ, και να δειχθεί ότι : (3x – 2)2 + 9y2 = 1.
22) Να περιγραφεί γεωμετρικά το σύνολο των εικόνων των μιγαδικών αριθμών  z που ικανοποιούν τις σχέσεις : 

    i)  Re(z) > 0  και Ιm(z) < 0               ii) Re(z) ≥ 1   και  Ιm(z) < -1 .

23) Nα βρεθεί ο μιγαδικός  z  για τον οποίο ισχύει :
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24) Να βρείτε τον συζυγή των  z , w όταν      
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25) Να λύσετε τις εξισώσεις :  i) 
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                                  ii) 
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26) Aν z ≠ i  και  
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 , τότε να δείξετε ότι  zєI .

27) Nα λυθούν οι παρακάτω εξισώσεις στο σύνολο (.

      i) -4x2 – 1 = 0     ii) x3 + 2x2 + 5x + 4 = 0    iii)
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28) Έστω αєR  και  
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, όπου νєΝ. Να δείξετε ότι zєR.
29) Αν  z = 2 – 3i, γράψτε τον  w = 
[image: image35.wmf]z+2i
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 στην μορφή  α + βi .

30) Αν  z = 3 – 4i, βρείτε τους  w  για τους οποίους ισχύει  w2 = z.
31) Να βρείτε την τετραγωνική ρίζα του μιγαδικού  z = - i.

32) Aν  z1,z2є( να δείξετε ότι ισχύουν : 

   i) 
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   iii)  
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33) i) Αν η εξίσωση αx2 + βx + γ = 0 ,α,β,γ єR και α ≠ 0, έχει ρίζα το          ρ є( , να αποδείξετε ότι:  α)  
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     ii) Aν 
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 ,ρίζα της εξίσωσης  x2 + αx + β = 0, να βρεθούν τα α,β, єR .

34) Αν  z1 = α + βi  και  z2 = γ + δi  α,β,γ,δ єR, να εξετάσετε πότε το πηλίκο  
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35) Να βρεθεί η τιμή της παράστασης : 
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36) Έστω ο μιγαδικός  z  με  z ≠ 0. Nα δείξετε ότι ο  
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  είναι φανταστικός και ότι η εικόνα του στο μιγαδικό επίπεδο βρίσκεται μεταξύ των σημείων  Α(0,2)  και Β(0,-2)  ή ότι είναι ένα από τα σημεία  Α,Β.

37) Να βρεθεί ο γεωμετρικός τόπος των εικόνων των μιγαδικών               z ≠ -i , για τους οποίους ισχύουν : 

      i)   
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38) Nα λυθεί στο σύνολο  ( η εξίσωση  
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