
 

 

 
 
 
Α4. α) Λ,  β) Σ,  γ) Σ,  δ) Λ  ε) Σ 
Στο (ε), το Α αποτελείται από διακριτά μεταξύ τους στοιχεία, κατά τον ορισμό του συνόλου.  



 
 

Β1.  Είναι 3
3 3

ν 144ω 144 ν 24
60 360

°
= ° ⇒ = ⇒ =

°
.  

 Έστω 1 2ν ν x= = . Τότε αφού 48 μαθητές πήραν βαθμό στο διάστημα [10, 16), θα είναι: 
 3 1 2 3N 48 ν ν ν 48 2x 24 48 x 12= ⇒ + + = ⇒ + = ⇒ =  
 Αφού 6 πήραν τουλάχιστον 18, θα είναι 5ν 6= , άρα ( )4 1 2 3 5ν ν ν ν ν ν 60 54 6= − + + + = − =  

 Χρησιμοποιώντας τους τύπους i i
i i

ν ν
f και f % 100

ν ν
= = ⋅ , συμπληρώνουμε τις άλλες στήλες. 
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Β2.  

5

i i
i 1

x ν
864x ... 14, 4

ν 60
=

⋅
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Β3.   Στο διάστημα [10, 14) πήραν βαθμό 1 2ν ν 24+ =  μαθητές. 



 

 
 
Γ1.  Είναι ( ) ( )A B A B A P A B P A∩ =∅⇒ − = ⇒ − =   

 και ομοίως: ( ) ( )A B B A B P B A P B∩ = ∅⇒ − = ⇒ − =  
 
Γ2.  Ακόμα είναι: 

 ( ) ( ) 2ν 1 ν 1A B Ω P A P B 1 1 ν 3ν 4 0 ν 4
ν 4 2ν
+ −

∪ = ⇒ + = ⇒ + = ⇒ − − = ⇒ =
+

, αφού ν > 0. 

 

Γ3.   Αντικαθιστώντας την τιμή ν = 4: ( ) ( )5 3P A , P B
8 8

= =  

 
Γ4.   ( )A ' Ω A Β, B ' Ω Β Α Α΄ Β΄ Ω P Α΄ Β΄ 1= − = = − = ⇒ ∪ = ⇒ ∪ =  



 

 

 
 
 

Δ1.  Είναι ( ) ( ) ( ) ( )2 2
2 2

3 1f ' t t x t x ' t x 0
300s 100s

= − − = − ≥ , οπότε η f είναι γνησίως άυξουσα. 

 

Δ2.  Είναι ( ) ( )( ) ( )2 2

2 2f '' t t x t x ' t x
100s 100s

= − − = − .  

 Είναι ( )f '' t 0 t x= ⇒ =  
 Για t x f '' 0< ⇒ < , για t x f '' 0> ⇒ > , οπότε η f '  παρουσιάζει ελάχιστο στο t x=  την 

τιμή: ( )f ' x 0=  
 

Δ3.  ( )
22

2

x x xf ' 0 1 1 100 10 CV 0,1
s s100s

⎛ ⎞= ⇒ = ⇒ = ⇒ = ⇒ =⎜ ⎟
⎝ ⎠

. Είναι ομοιογενές. 

 

Δ4. 
( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )2 2 2

1 2 ν 1 2 ν
2

f ' t f ' t ... f ' t t x t x ... t x1X
ν ν100s

+ + + − + − + + −
= = ⋅ =  

 

 
( )

ν
2

i
2i 1

2 2

t x
1 1 1s

ν 100100s 100s
=

−
= ⋅ ⋅ =

∑
 


