  Συνημμένο 336. 
Πρόβλημα Κατασκευής. 
12(2). Από το ένα σημείο τομής, ζεύγους τεμνόμενων κύκλων, να αχθούν δύο ίσες με δοσμένο τμήμα, τέμνουσες τους δοσμένους κύκλους. 

Λύση [ Σχήμα 12(2)].
(α).  Ανάλυση.                                                                                                          
[image: image1.wmf]Î

Αν (Κ, ρ), (Λ, Ρ) είναι οι δύο δοσμένοι κύκλοι, τεμνόμενοι στα Α, Β, αν ΓΑΔ είναι η μία ζητούμενη τέμνουσα μήκους τ (Όπου Γ
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λ) και αν Μ, Ν είναι αντίστοιχα οι προβολές των  Κ, Λ στη ΓΔ  και αν η παράλληλη από το Κ στην ΓΔ η οποία τέμνει την ΛΝ στο Π, τότε εύκολα βρίσκουμε ότι:
ΚΠ=ΜΝ=τ/2 ή ΚΠ=τ/2, οπότε παρατηρούμε ότι το ορθογώνιο τρίγωνο ΠΚΛ κατασκευάζεται κατά τα γνωστά, καθώς γνωρίζουμε την υποτείνουσα του ΚΛ και την ΚΠ=τ/2, οπότε οδηγούμαστε στην παρακάτω κατασκευή της ΓΔ.
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(β). Κατασκευή.  

Με υποτείνουσα την ΚΛ και μια κάθετη πλευρά ΚΠ=τ/2, κατασκευάζουμε το ορθογώνιο τρίγωνο ΠΚΛ και από το Α φέρουμε παράλληλη στην ΚΠ η οποία τέμνει τον κύκλο κ στο Γ και τον λ στο Δ. Λέμε ότι η ΓΔ είναι η μία ζητούμενη τέμνουσα.

Τη δεύτερη τέμνουσα κατασκευάζουμε, αν φέρουμε τη συμμετρική ευθεία  της ευθείας ΓΔ ως προς την ΑΒ, η οποία τέμνει τον κύκλο κ στο Γ' και τον λ στο Δ', οπότε λέμε ότι η Γ'Δ' είναι η δεύτερη ζητούμενη τέμνουσα.

 Είναι όμως δυνατό να εργασθούμε και εδώ όπως και στην κατασκευή της ΓΔ, αν κατασκευάσουμε το συμμετρικό ως προς την ΚΛ ορθογώνιο τρίγωνο Π'ΚΛ και εργασθούμε όπως παραπάνω, κτλ
 (γ). Απόδειξη . 
Από το Κ υψώνουμε κάθετη στη ΚΠ που τέμνει την ΓΔ στο μέσον Μ του ΑΓ και από το Λ κάθετη στη ΚΠ, η οποία προφανώς περνά από το Π και τέμνει την ΓΔ στο μέσον Ν του ΑΔ.  Άρα θα είναι ΚΠ=τ/2 και ΚΠ=ΜΝ=ΓΔ/2, οπότε ΓΔ/2=τ/2 ή ΓΔ=τ. Με όμοιο τρόπο αποδεικνύουμε και ότι Γ'Δ'=τ, αν για την κατασκευή του  Γ'Δ' χρησιμοποιήσουμε το τρίγωνο Π'ΚΛ.

Αν για την κατασκευή του  Γ'Δ' χρησιμοποιήσουμε τη συμμετρική ευθεία της ΓΔ ως προς την ΑΒ, τότε για την απόδειξη βασιζόμαστε στην απόδειξη της κατασκευής 1ε(50) συνημμένο 334 (ποστ 117), /////////// οπότε θα είναι Γ'Δ'=ΓΔ=τ.
(δ). Διερεύνηση.
Για να έχει λύση το πρόβλημα αυτό, πρέπει να κατασκευάζεται το τρίγωνο ΠΚΛ. Τούτο προφανώς συμβαίνει αν 0<ΚΠ
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ΚΛ, ή  0<τ/2
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ΚΛ, ή 0<τ
[image: image5.wmf]£

2ΚΛ. Για να είναι τ=2ΚΛ, προφανώς  τούτο θα συμβεί αν ΓΔ//ΚΛ ή ΓΔ
[image: image6.wmf]^

ΑΒ, οπότε και ΓΔ≡ Γ'Δ'=τ. 
Παρατηρήσεις.                                                                                                                
(α). Η κατασκευή 12(2) είναι νέα και καταχωρήθηκε σήμερα στον τόμο 12 του βιβλίου μου «Νέα Στοιχεία Γεωμετρίας». 
(β). Το παραπάνω Πρόβλημα 12(2) προφανώς αποτελεί μια ειδική περίπτωσης της Πρότασης 1ε(50) (Συνημμένο 334, ποστ 118), όπου εδώ οι τέμνουσες  ΓΔ, Γ'Δ' έχουν συγκεκριμένο μήκος τ, οπότε και το Πρόβλημα αυτό έχει μόνο μία συγκεκριμένη λύση.
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