Συνημμένο 337. 
Νέα Πρόταση. 
12(3). Θεωρούμε γωνία χΚψ, σημεία Α, Β
[image: image7.bmp](Κχ), Γ, Δ
[image: image2.wmf]Î

(Κψ)]  και την δεύτερη τομή Μ των κύκλων ΚΑΓ, ΚΔΒ και έτσι ώστε τα τμήματα ΑΒ, ΓΔ να είναι ίσα.  Επίσης στην ίδια γωνία θεωρούμε δύο τέμνουσες Α'Γ', Β'Δ' τις πλευρές της (όπου Α', Β'
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Κχ και Γ', Δ'
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Κψ), αν Α'Γ'∩Β'Δ'≡Μ' και είναι:                
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να αποδειχθεί ότι η ευθεία ΜΜ' περνά από σταθερό σημείο.
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Λύση [ Σχήμα 12(3)
Περίπτωση 1..
Αν οι δύο κύκλοι τέμνονται μέσα  στην γωνία χΚψ, δηλαδή αν  το Μ βρίσκεται μέσα στη δοσμένη γωνία, τότε, σύμφωνα με το γ. τ. 12(1) (Συνημμένο 335, ποστ 121), η τομή Μ, θα ανήκει στην εσωτερική διχοτόμο της γωνίας χΚψ.

Επίσης, αν οι δύο τέμνουσες τέμνονται μέσα  στην γωνία χΚψ, δηλαδή αν  το Μ' βρίσκεται μέσα στη δοσμένη γωνία, τότε, σύμφωνα με το γ. τ. 5θ(156) (Συνημμένο 331, ποστ 112), η τομή Μ', θα ανήκει στην εσωτερική διχοτόμο της γωνίας χΚψ.

Επομένως η ευθεία Μ'Μ είναι εσωτερική διχοτόμος της γωνίας χΚψ και άρα περνά από το Κ.
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Περίπτωση 2.
Αν οι δύο κύκλοι τέμνονται έξω από την γωνία χΚψ, δηλαδή αν  το Μ βρίσκεται έξω από τη δοσμένη γωνία, τότε, σύμφωνα με το γ. τ. 12(1) (Συνημμένο 335, ποστ 121), η τομή Μ, θα ανήκει στην εξωτερική διχοτόμο της γωνίας χΚψ.

Επίσης, αν οι δύο τέμνουσες τέμνονται έξω από την γωνία χΚψ, δηλαδή αν  το Μ' βρίσκεται έξω από τη δοσμένη γωνία, τότε, σύμφωνα με το γ. τ. 5θ(156) (Συνημμένο 331, ποστ 112), η τομή Μ', θα ανήκει στην εξωτερική διχοτόμο της γωνίας χΚψ.

Επομένως η Μ'Μ είναι εξωτερική διχοτόμος της γωνίας χΚψ και άρα περνά από το Κ.

Περίπτωση 3.
Αν από τις δύο  τομές Μ Μ' η μία βρίσκεται εντός και η άλλη εκτός της γωνίας χΚψ, τότε η πρόταση δεν αληθεύει.

Παρατηρήσεις.

(α). Η Πρόταση 12(3) είναι νέα και  καταχωρήθηκε σήμερα στον τόμο 12 του βιβλίου μου «Νέα Στοιχεία Γεωμετρίας». 
(β). Οι περιπτώσεις 2 και 3 θα μπορούσαν  να αναφερθούν σε παράγραφο διερεύνησης.

Νίκος Κυριαζής
  Συνημμένο 338. 
Νέα Πρόταση (Ειδικό Εξάπλευρο και ιδιότητά του). 
4η(1). Κάθε εγγεγραμμένο σε κύκλο εξάπλευρο, το οποίο έχει κάθετες τις πλευρές δύο ζευγών απέναντι πλευρών του, έχει παράλληλες τις πλευρές του τρίτου ζεύγους απέναντι πλευρών του με την ευθεία Pascal του εξάπλευρου(1). 
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