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Εηζαγωγή 

΢ηηο αξρέο Απγνύζηνπ ν ΢σηήξεο Λνπξίδαο άλνημε ζηνλ ηζηόηνπν mathematica.gr 

(https://www.mathematica.gr/forum/viewtopic.php?f=180&t=74265) έλα ελδηαθέξνλ 

λήκα κε ηνλ ηίηιν «ΘΔΩΡΖΜΑ ηνπ MacLaurin», δεηώληαο λα δνζνύλ απνδείμεηο 

ελόο γεσκεηξηθνύ ζεσξήκαηνο ην νπνίν ζην παξειζόλ πεξηέρνληαλ σο άζθεζε αθόκε 

θαη ζε ζρνιηθά βηβιία ηεο Δπθιείδεηαο Γεσκεηξίαο. ΢ην αίηεκα απηό ππήξμε 

ζεκαληηθή αληαπόθξηζε ησλ κειώλ ηνπ ηζηόηνπνπ, αιιά κεξηθέο κέξεο αξγόηεξα 

έγηλε κηα παξέκβαζε ηνπ ΢ηινπαλνύ Μπξαδηηίθνπ πνπ έζεζε ην αθόινπζν εξώηεκα 

(https://www.mathematica.gr/forum/viewtopic.php?f=180&t=74294): 

Έσυ τάξει λίγο ζηο παπελθόν για να βπυ αςηό ηο θεώπημα με αςηό ηο όνομα ζε 

ξένη βιβλιογπαθία, αλλά δεν βπήκα κάηι. Έσει κάποιορ ηέηοιος είδοςρ αναθοπά; 

Σν εξώηεκα απηό πξνθάιεζε εθηεηακέλε ζπδήηεζε, γεγνλόο πνπ νδήγεζε ηνπο 

δηαρεηξηζηέο ηνπ ηζηόηνπνπ λα αλνίμνπλ λέν λήκα κε ηίηιν «Πεπί ονομαζίαρ ηος 

Θευπήμαηορ ηος MacLaurin». Ζ ζπδήηεζε ζην λήκα απηό ζπλερίζηεθε κε πνιιέο 

αμηόινγεο παξεκβάζεηο αιιά ζηε ζπλέρεηα αηόλεζε, αθήλνληαο κηα δηάρπηε αίζζεζε 

όηη δελ δόζεθε θάπνηα ηθαλνπνηεηηθή απάληεζε ζην ζπγθεθξηκέλν εξώηεκα. 

΢ρεηηθό είλαη επίζεο θαη ην λήκα κε ηίηιν «Πεπί σοπδών ο λόγορ» πνπ άλνημε ηελ ίδηα 

πεξίνδν ν Γηώξγνο Βηζβίθεο, παξαθηλνύκελνο πξνθαλώο από ηε ζπδήηεζε πνπ είρε 

πξνεγεζεί (https://mathematica.gr/forum/viewtopic.php?f=178&t=74314).       

΢ηελ εξγαζία πνπ αθνινπζεί θαηαγξάθνπκε ηα θύξηα επξήκαηα κηαο βηβιηνγξαθηθήο 

αλαζθόπεζεο θαη επηρεηξνύκε, ζηεξηδόκελνη ζε απηά, λα απαληήζνπκε ζην εξώηεκα 

πεξί ηεο νλνκαζίαο.     

Σα βηβιία Δπθιείδεηαο Γεσκεηξίαο πνπ εμεηάζακε θαηαγξάθνληαη ζηηο επόκελεο 

ελόηεηεο αιιά επηζεκαίλνπκε ηελ ύπαξμε πνιιώλ αθόκε βηβιίσλ, ε κειέηε ησλ 

νπνίσλ ελδέρεηαη λα ζπκπιεξώζεη, λα επεθηείλεη ή θαη λα ηξνπνπνηήζεη ηα 

ζπκπεξάζκαηα απηήο ηεο εξγαζίαο. 

 

1. Η εκθάληζε δύν αζθήζεωλ κε ηελ επωλπκία «ζεώξεκα Maclaurin» ζηελ 

Ειιεληθή βηβιηνγξαθία. 

Σν παιαηόηεξν, γλσζηό ζε εκάο, Διιεληθό βηβιίν όπνπ εκθαλίδνληαη δύν 

γεσκεηξηθέο πξνηάζεηο κε ηελ επσλπκία «Θεώξεκα Maclaurin» είλαη ε Θευπηηική 

Γευμεηπία ηνπ Π. Σόγθα (2
ε
 έθδνζε, 1950). Ζ πξώηε εκθαλίδεηαη σο άζθεζε ζηελ 

ελόηεηα «΢πκπιήξσκα ηνπ πξώηνπ θαη δεπηέξνπ βηβιίνπ»: 
1
 

807. Θεώπημα ηος Maclaurin. Γίδεηαη κία γσλία xAy, θαη έλα ζεκείνλ Β, ην 

νπνίνλ θείηαη επί ηεο δηρνηόκνπ ηεο. Γξάθνκελ ηπρνύζαλ πεξηθέξεηαλ δηεξρνκέλελ 

από ηα ζεκεία Α θαη Β· ε πεξηθέξεηα απηή ηέκλεη ηελ Ax ζην Γ θαη ηελ Ay ζην Γ. 

Να απνδεηρζεί, όηη ΑΓ + ΑΓ = ζηαζεξόλ. 

                                                           
1
 Γηαηεξνύκε ηελ αξρηθή δηαηύπσζε κε κηθξέο παξεκβάζεηο ζηελ νξζνγξαθία.  

https://www.mathematica.gr/forum/viewtopic.php?f=180&t=74265
https://www.mathematica.gr/forum/viewtopic.php?f=180&t=74294
https://mathematica.gr/forum/viewtopic.php?f=178&t=74314


Ζ δεύηεξε πξόηαζε εκθαλίδεηαη επίζεο σο άζθεζε ζηελ ελόηεηα «Αζθήζεηο επί ηνπ 

Γ΄ βηβιίνπ πξνο γεληθήλ επαλάιεςηλ»: 
2
 

 

1486. Θεώπημα ηος Maclaurin. Από ηπρόλ ζεκείνλ Α κηαο πεξηθεξείαο Ο θέξνκελ 

κίαλ ρνξδήλ ΑΒ θαη εθαηέξσζελ απηήο ηαο ρνξδάο ΑΓ, ΑΓ νύησο, ώζηε γσλ.ΓΑΒ 

= γσλ.ΒΑΓ. Από έλα δεύηεξνλ ζεκείνλ Α1 ηεο απηήο πεξηθεξείαο θέξνκελ ηαο 

ρνξδάο Α1Β1, Α1Γ1, Α1Γ1 παξαιιήινπο πξνο ηαο ΑΒ, ΑΓ, ΑΓ αληηζηνίρσο. Να 

απνδεηρζεί όηη: 

1 1 1 1 1 1

ΑΓ ΑΓ ΑΒ

Α Γ Α Γ Α Β





 

Οη αζθήζεηο απηέο εκθαλίδνληαη κε ηελ ίδηα αθξηβώο κνξθή ζηηο αιιεπάιιειεο, 

επαλεθδόζεηο ηνπ ζπγθεθξηκέλνπ βηβιίνπ. Π.ρ. ζηελ αρξνλνιόγεηε 23
ε
 έθδνζε (πνπ 

έγηλε κάιινλ ζηηο αξρέο ηεο δεθαεηίαο ηνπ 1970), βξίζθνληαη ζηηο ζειίδεο 279 θαη 

446. 
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 Πξνο ράξε ησλ λεώηεξσλ αλαγλσζηώλ ππελζπκίδνπκε όηη ε παξαδνζηαθή ύιε ηεο Δπθιείδεηαο 

Γεσκεηξίαο (δηδαθηέα θαη εμεηαζηέα ηαπηόρξνλα!) δηδάζθνληαλ επί ηέζζεξα ζπλαπηά έηε, 

θαηαλεκεκέλε ζε επηά κεγάιεο ελόηεηεο (βηβιία) κε ηνπο εμήο ηίηινπο: Α: Ζ επζεία γξακκή,  Β: Ζ 

πεξηθέξεηα, Γ: Όκνηα ζρήκαηα, Γ: Δκβαδά, Δ: Δπζείεο θαη επίπεδα, ΢Σ: Πνιύεδξα, Ε: Κύιηλδξνο – 

Κώλνο – ΢θαίξα. 
3
 Ζ κόλε δηαθνξά είλαη όηη ζηηο λεώηεξεο εθδόζεηο γίλεηαη δηπιή αξίζκεζε ησλ αζθήζεσλ θαη νη 

ζπγθεθξηκέλεο εκθαλίδνληαη σο 772. (807) θαη 1451. (1486). Σν γεγνλόο απηό, ζύκθσλα κε  ην 

ζπγγξαθέα (ζ.12) νθείιεηαη ζηελ παξάιιειε θπθινθνξία ηεπρώλ κε ηηο ιύζεηο ησλ αζθήζεσλ ηνπ 

βηβιίνπ, πνπ έθεξαλ ηνλ ηίηιν Αζκήζειρ και πποβλήμαηα Γευμεηπίαρ. Δπίζεο ε εθθώλεζε ηεο άζθεζεο 

1486 δελ ζπλνδεύεηαη από ην αληίζηνηρν ζρήκα, όπσο ζηελ έθδνζε ηνπ 1950.  



Τπάξρνπλ ηζρπξέο ελδείμεηο όηη νη ζπγθεθξηκέλεο αζθήζεηο ηεο Θευπηηικήρ 

Γευμεηπίαρ ηνπ Σόγθα πξνέξρνληαη είηε άκεζα είηε έκκεζα από ηηο Αζκήζειρ 

Γευμεηπίαρ ησλ Ηεζνπτηώλ, πξηλ από ηελ θπθινθνξία ηεο εμαίξεηεο Διιεληθήο 

κεηάθξαζεο ηνπ Γεκήηξηνπ Γθηόθα (Δθδόζεηο Καξαβία, 1952). 

Ζ πξώηε έλδεημε είλαη όηη ηα ζρήκαηα πνπ ζπλνδεύνπλ ηηο εθθσλήζεηο ησλ 

αζθήζεσλ ζην βηβιίν ηνπ Σόγθα ζρεδόλ ηαπηίδνληαη κε εθείλα πνπ ζπλνδεύνπλ ηηο 

απνδείμεηο ησλ αληίζηνηρσλ πξνηάζεσλ ζην βηβιίν ησλ Ηεζνπτηώλ. 

Ζ δεύηεξε έλδεημε είλαη ε επίιπζε ησλ δύν αζθήζεσλ ζην Αζκήζειρ και πποβλήμαηα 

Γευμεηπίαρ (ε 807 ζην ηεύρνο Β2, 12
ε
 έθδνζε θαη ε 1486 ζην ηεύρνο Γ2, 11

ε
 έθδνζε, 

ακθόηεξεο αρξνλνιόγεηεο). Ζ κέζνδνο είλαη ίδηα αθξηβώο κε απηή ησλ απνδείμεσλ 

πνπ δίλνληαη ζηηο Αζκήζειρ Γευμεηπίαρ ησλ Ηεζνπτηώλ (βι. ζ.304 θαη ζ.615 ηεο 

Διιεληθήο κεηάθξαζεο).     

Ζ ηξίηε έλδεημε είλαη όηη ακέζσο κεηά ηελ επίιπζε ηεο άζθεζεο 807 (ηεύρνο ιύζεσλ 

Β2, ζ.11), ν Σόγθαο παξαζέηεη ηελ ίδηα παξαηήξεζε πνπ ζπλνδεύεη ηελ απόδεημε ηεο 

αληίζηνηρεο πξόηαζεο ζην βηβιίν ησλ Ηεζνπτηώλ: 

 

Παπαηήπηζιρ. Ζ άζθεζηο απηή δύλαηαη λα εθθξαζζεί θαη σο εμήο: 

Όηαλ έλα ηξίγσλνλ ΑΓΓ έρεη κίαλ γσλίαλ Α ζηαζεξάλ θαηά ην κέγεζνο θαη θαηά 

ηελ ζέζηλ θαη ην άζξνηζκα ΑΓ + ΑΓ ησλ δύν πιεπξώλ ηνπ, πνπ πεξηέρνπλ ηελ 

γσλίαλ απηήλ είλαη ζηαζεξόλ, ε πεξηθέξεηα ε πεξηγεγξακκέλε πεξί ην ηξίγσλνλ 

απηό δηέξρεηαη δη’ ελόο ζεκείνπ Β νξηζκέλνπ, ην νπνίνλ θείηαη επί ηεο δηρνηόκνπ 

ηεο γσλίαο Α. 
4
   

 

Σα πξνεγνύκελα επηβεβαηώλνπλ θαηά ηελ άπνςε καο ηελ ππόζεζε όηη νη δύν 

αζθήζεηο ηεο Θευπηηικήρ Γευμεηπίαρ ηνπ Σόγθα, πνπ θέξνπλ ακθόηεξεο ηελ 

επσλπκία «ζεώξεκα ηνπ Maclaurin», πξνέξρνληαη από ηηο Αζκήζειρ Γευμεηπίαρ ησλ 

Ηεζνπτηώλ. Τπάξρεη όκσο κηα ιεπηνκέξεηα πνπ ζπλδέεηαη άκεζα κε ην ζέκα καο θαη 

πξνθαιεί ζθεπηηθηζκό. ΢ηελ Διιεληθή κεηάθξαζε ηνπ βηβιίνπ δελ ππάξρεη θακηά 

ηέηνηα επσλπκία γηα ηελ πξόηαζε Μ1 ελώ αληίζεηα, ακέζσο κεηά ηελ εθθώλεζε ηεο 

Μ2, αθνινπζεί ε παξαπνκπή (Maclaurin, 1743). 

 

Γηα επηβεβαίσζε ειέγμακε θαη ηε Γαιιηθή 5
ε
 έθδνζε ηνπ 1912 από ηελ νπνία έγηλε ε 

Διιεληθή κεηάθξαζε. Οη δύν πξνηάζεηο αλαθέξνληαη εθεί αληίζηνηρα σο ζεώξεκα 

132 (ζ.290) θαη ζεώξεκα 397 (ζ.586). Ζ κόλε δηαθνξά είλαη όηη ζην ζεώξεκα 397 ε 

παξαπνκπή είλαη αθόκε πην ζπγθεθξηκέλε, κε αλαθνξά θαη ζην βηβιίν ηνπ Maclaurin 

Traité des fluxions. 
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 Όπσο ζα δηαπηζηώζνπκε ζηε δεύηεξε ελόηεηα ηεο εξγαζίαο, ε άζθεζε 807 ηεο Θευπηηικήρ 

Γευμεηπίαρ ηνπ Σόγθα θαζηεξώζεθε ηηο επόκελεο δεθαεηίεο ζηελ Διιεληθή βηβιηνγξαθία κε ηε κνξθή 

πνπ εκθαλίδεηαη ζε απηή ηελ παξαηήξεζε θαη ζπλέβαιε θαζνξηζηηθά ζηελ αλάπηπμε κηαο εθηεηακέλεο 

«κεζνδνινγίαο» γηα ηελ επίιπζε πξνβιεκάησλ γεσκεηξηθώλ ηόπσλ θαη θαηαζθεπώλ. ΢ηε ζπλέρεηα ηεο 

εξγαζίαο ζα αλαθεξόκαζηε ζηε ζπγθεθξηκέλε άζθεζε ρξεζηκνπνηώληαο ην ζύκβνιν Μ1, ελώ γηα ηελ 

άζθεζε 1486 ην ζύκβνιν Μ2. 



 

 
 

Από όια ηα παξαπάλσ πξνθύπηεη έλα εύινγν θαη ελδηαθέξνλ – αλ θαη δύζθνιν λα 

απαληεζεί – εξώηεκα: 

Γηαηί ν Σόγθαο ρξεζηκνπνίεζε ηελ επσλπκία «ζεώξεκα ηνπ Maclaurin» ζηελ 

άζθεζε 807 ηνπ βηβιίνπ ηνπ; 

 

Σν επηρείξεκα όηη πηζαλώο ε άζθεζε λα πξνέξρεηαη από κηα δηαθνξεηηθή πεγή δελ 

θαίλεηαη λα επζηαζεί γηα δύν ηνπιάρηζηνλ ιόγνπο: 

α) Μηα έξεπλα πνπ θάλακε ζε αξθεηά μελόγισζζα βηβιία Δπθιείδεηαο Γεσκεηξίαο 

εθείλεο ηεο επνρήο ήηαλ αξλεηηθή. 

΢πγθεθξηκέλα, αλαδεηήζακε ηελ άζθεζε, θαζώο θαη ηπρόλ αλαθνξέο πνπ λα ηε 

ζπλδένπλ κε ην έξγν ηνπ Maclaurin ζε δεκνθηιή μελόγισζζα βηβιία κε ζπιινγέο 

αζθήζεσλ γεσκεηξίαο, (θπξίσο Γαιιηθώλ) ηνπ ηέινπο ηνπ 19
νπ

 θαη ησλ αξρώλ ηνπ 

20
νπ

 αηώλα, δίρσο όκσο λα εληνπίζνπκε ζρεηηθέο ζπλδέζεηο. Ζ επηινγή ησλ 



ζπγθεθξηκέλσλ βηβιίσλ έγηλε κε νδεγό ηε βηβιηνγξαθία πνπ παξαηίζεηαη ζε κεξηθά 

βηβιία Γεσκεηξίαο ηεο επνρήο. Γπζηπρώο ε πιεηνςεθία ησλ καζεκαηηθώλ βηβιίσλ 

πξνεηνηκαζίαο ησλ ππνςεθίσλ γηα ηηο αθαδεκατθέο εμεηάζεηο δελ είραλ 

βηβιηνγξαθηθέο αλαθνξέο.  

Διέγμακε ηα εμήο βηβιία, δίρσο λα εληνπίζνπκε βηβιηνγξαθηθή αλαθνξά πνπ λα ηε 

ζπλδέεη κε ηνλ Maclaurin.  

  J. Hadamard. Lecons de Geometrie elementaire I, Geometrie plane. Paris, 1892. 

 E. Rouche & Ch. De Comperousse. Traité_de_géométrie_élémentaire. Paris, 1900. 

 Th. Caronnet. Exercices de Geometrie  (ηόκνη 1-9). Paris, 1920-1962. 

 A. Baker. Elementary Plane  Geometry. Boston, 1903. 

 J. Petersen. Methodes et theories pour la resolution des problemes de constructions 

geometriques. Paris, 1901. 

 L. Cremona. Elements of Projective Geometry. Oxford, 1893. 

Δπίζεο ζε κηα κηθξή έξεπλα ζηα δύν δηαζέζηκα ειεθηξνληθά ζπγγξάκκαηα ηνπ Colin 

Mac Laurin, ην Geometria Organica (Londini, 1719) θαη ην A Treatise of Algebra in 

three Parts (London, 1779) δελ εληνπίζακε λα έρεη αζρνιεζεί ν Maclaurin κε απηό ην 

πξόβιεκα. 

             
 

β) όπσο ζα δηαπηζηώζνπκε ζηελ επόκελε ελόηεηα, ν δεύηεξνο ιόγνο πνπ αδπλαηίδεη 

ην επηρείξεκα γηα ρξήζε δηαθνξεηηθήο πεγήο από ηνλ Σόγθα είλαη, όηη ε ίδηα άζθεζε 

επαλεκθαλίζηεθε ζε πνιιά Διιεληθά βηβιία ηα ακέζσο επόκελα ρξόληα, ρσξίο θακία 

ζύλδεζε κε ην όλνκα ηνπ Maclaurin. 

 

2. Η επαλεκθάληζε ηωλ δύν αζθήζεωλ θαη ε αλάπηπμε κηαο «κεζνδνινγίαο 

Maclaurin» 

Οη δύν αζθήζεηο πνπ πξσηνεκθαλίζηεθαλ ζηε Θευπηηική Γευμεηπία ηνπ Σόγθα κε 

ηελ επσλπκία «Θεώξεκα ηνπ Maclaurin», θαζηεξώζεθαλ ηηο επόκελεο δεθαεηίεο ζηελ 

Διιεληθή βηβιηνγξαθία ηεο Δπθιείδεηαο Γεσκεηξίαο αιιά ζε κηα ζεηξά ζεκαληηθώλ 



βηβιίσλ ε πξώηε εκθαλίδεηαη ρσξίο ηελ παξακηθξή ζπζρέηηζε κε ην όλνκα ηνπ 

΢θσηζέδνπ καζεκαηηθνύ. 
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΢ηε ζεηξά απηή αλήθνπλ ηα επόκελα βηβιία: 

[1] Α. Πάιιαο. Μεγάλη Γευμεηπία. Σόκνο Α΄ Δπηπεδνκεηξία. Σεύρε Α΄ & Β΄. 
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[2] Π. Βαζηιεηάδεο. Γευμεηπία. Α΄ Σόκνο. Επιπεδομεηπία. Θεζζαινλίθε, 1966. 

[3] Γ. Ληβέξεο. Η θευπία ηηρ γευμεηπικήρ αζκήζευρ. Σόκνο Α΄. Αζήλαη, 1967. 

[4] Η. Ησαλλίδεο. Μαθημαηικά Γ΄ Γςμναζίος. Σόκνο Γεύηεξνο. Ο.Δ.Γ.Β., Αζήλαη, 

1968. 

[5] Ν. Κηζθύξαο (ππνγξάθεη σο Υ. Σζαξνύρεο). Θευπήμαηα και πποβλήμαηα 

Γευμεηπίαρ. Σόκνο ΗΗ. Αζήλα, 1970. 

[6] Γ. Ληβέξεο. Θευπηηική Γευμεηπία. Με μεθοδικήν ζποςδήν θευπηηικήν και 

ππακηικήν ηηρ γευμεηπικήρ αζκήζευρ. Σόκνο Β΄. Αζήλαη, 1974 (1
ε
 έθδνζε 1963). 

[7] Μ. Μαξαγθάθεο. Γευμεηπικά Θέμαηα. Αζήλα, 1978. 

[8] Γ. Νηάλεο. Γευμεηπία 1. Gutenberg, Αζήλα (αρξνλνιόγεην). 

 

Ζ άζθεζε Μ1 εκθαλίδεηαη ρσξίο ηελ επσλπκία «ζεώξεκα «Maclaurin» ζηα βηβιία 

[1] (ηεύρνο Α΄ ζ.128), [2] (ζ.135 & 136), [3] (ζ.43), [4] (ζ.169), [5] (ζ. 123), [6] (ζ. 

452), [7] (ζ.348) θαη [8] (ζ.108). 

Ζ άζθεζε Μ2 εκθαλίδεηαη κε ηελ επσλπκία «ζεώξεκα Maclaurin» ζηα βηβιία [1] 

(ηεύρνο Β΄, ζ.43) θαη [6] (ζ.84). 

΢ην ζρνιηθό βηβιίν [4], κε ζηόρν πξνθαλώο ηε δηεπθόιπλζε ησλ καζεηώλ, ε Μ1 

εκθαλίδεηαη ζε πην «ζρνιηθή» δηαηύπσζε σο εμήο (ζ.169): 

15. Γίλεηαη γσλία (ΑY, ΑZ). Θεσξνύκελ επί ησλ πιεπξώλ ΑY θαη ΑZ απηήο δύν 

ζεκεία Β θαη Γ ώζηε ΑΒ + ΑΓ = 2ι θαη ην κέζνλ Α ηνπ ηόμνπ ηνπ θύθινπ ΑΒΓ, 

ηνπ αληίζηνηρνπ ηεο γσλίαο (ΑY, ΑZ). Να απνδεηρζεί όηη: 

(1) Αλ Β θαη Γ είλαη δύν ηπρόληα ζεκεία ησλ ΑY θαη ΑZ αληηζηνίρσο ώζηε ΑΒ 

+ ΑΓ = 2ι, ηόηε ν θύθινο ΑΒΓ δηέξρεηαη δηα ηνπ Α θαη   

(2) Αλ είλαη Ο ην θνηλόλ ζεκείνλ ησλ ΒΓ θαη ΒΓ, ε ΟΑ είλαη θάζεηνο επί ηελ 

ΒΓ, ήηνη όηη αη κεζνθάζεηνη ησλ επ. ηκεκάησλ ΒΓ δηέξρνληαη δηα ηνπ Α. 

 

΢ε νξηζκέλα άιια όκσο βηβιία Δπθιείδεηαο Γεσκεηξίαο ε άζθεζε Μ1 εμειίρζεθε ζε 

δνκηθό ζηνηρείν κηαο «κεζνδνινγίαο» γηα ηελ επίιπζε πξνβιεκάησλ γεσκεηξηθώλ 

ηόπσλ θαη θαηαζθεπώλ, ζηελ νπνία εθηόο από ηελ επσλπκία «ζεώξεκα Maclaurin» 

εηζάγνληαη θαηλνθαλείο όξνη όπσο «ζεκείν Maclaurin», «ζρέζε Maclaurin» θαη 

«γελίθεπζε Maclaurin». Σα βηβιία απηά είλαη ηα εμήο: 

[9] Δ. Γεσξγηαθάθεο & Π. Γεσξγηαθάθεο. Μεθοδική Γευμεηπία 1, 1971. 

[10] Μ. Γεσξγηαθάθεο & Π. Γεσξγηαθάθεο. Γευμεηπία – Μεθοδολογία, 1975. 

[11] Α. Γεκεηξίνπ. Μέθοδοι Επιλύζευρ Γευμεηπικών Πποβλημάηυν. 5
ε
 Έθδνζε. 

Gutenberg, Αζήλα, 1976.  (Πεξηέρεη πξόινγν κε ρξνλνινγία 1971). 
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 Ζ δηαηύπσζε πνπ θαζηεξώζεθε ήηαλ εθείλε ηεο παξαηήξεζεο ζηηο Αζκήζειρ Γευμεηπίαρ ησλ 

Ηεζνπτηώλ πνπ ζπκβνιίζακε κε Μ1: Γειαδή δεηείηαη λα απνδεηρζεί όηη νη πεξηγεγξακκέλνη θύθινη 

όισλ ησλ ηξηγώλσλ ΑΒΓ πνπ έρνπλ θνηλή γσλία Α θαη ζηαζεξό άζξνηζκα πιεπξώλ ΑΒ + ΑΓ, 

δηέξρνληαη από ζηαζεξό ζεκείν ηεο δηρνηόκνπ ηεο Α.      



[12] Υ. Σαβαλιήο. Επίπεδορ Γευμεηπία 1. Β΄ Έθδνζε. Δθδόζεηο Υησηέιιε, Αζήλαη 

(αρξνλνιόγεην). 

Σα επόκελα απνζπάζκαηα από ην [9] (ζζ.281-288) είλαη ραξαθηεξηζηηθά γηα ην είδνο 

ηεο επηρεηξνύκελεο «δηδαθηηθήο αμηνπνίεζεο» ηεο άζθεζεο Μ1:  

 

§479. Θεώξεκα Mac – Laurin 

Θεσξνύκελ γσλίαλ xOy θαη επί ησλ πιεπξώλ απηήο ηα κεηαβιεηά ζεκεία Α θαη Β 

ώζηε: ΟΑ + ΟΒ = ι ή |ΟΑ – ΟΒ| = ι. Σόηε: 

α. Ο θύθινο (ΟΑΒ) δηέξρεηαη δηα ζηαζεξνύ ζεκείνπ 

β. Σν κέζνλ ηεο ΑΒ γξάθεη γλσζηήλ επζείαλ 

γ. Ζ κεζνθάζεηνο ηεο ΑΒ δηέξρεηαη από ζηαζεξνύ ζεκείνπ. 

§481. Σρόιηνλ 

Δηο ηαο θαηαζθεπάο ηεο κνξθήο Α, β + γ , x  ή Α, β – γ, x  ν ππνςήθηνο ζα πξέπεη 

λα έρε ππ’ όςηλ ηνπ, όηη εηο ηαο πεξηζζνηέξαο ησλ πεξηπηώζεσλ εθαξκόδεηαη ην ζ. 

Mac-Laurin. Γειαδή ην γεγνλόο όηη «ν πεξηγεγξακκέλνο θύθινο δηέξρεηαη δηα 

ζηαζεξνύ ζεκείνπ» ή «ην κέζνλ ηεο ΒΓ γξάθεη γλσζηήλ επζείαλ».  

§489. 1
ε
 γελίθεπζηο Mac – Laurin 

Θεσξνύκελ γσλίαλ xOy θαη επί ησλ πιεπξώλ απηήο ηα κεηαβιεηά ζεκεία Α θαη Β, 

ώζηε: ιΟΑ + κΟΒ = k όπνπ ι, κ > 0 θαη k δνζέλ επζύγξακκνλ ηκήκα,  ηόηε νη 

θύθινη (ΟΑΒ) δηέξρεηαη δηα ζηαζεξνύ ζεκείνπ S*. 

§490. 2
ε
 γελίθεπζηο Mac – Laurin 

Θεσξνύκελ γσλίαλ xOy θαη επί ησλ πιεπξώλ απηήο ηα κεηαβιεηά ζεκεία Α θαη Β 

ώζηε: ιΟΑ – κΟΒ = k όπνπ ι θαη κ ζεηηθνί θαη k δνζέλ επζύγξακκνλ ηκήκα. 

Σόηε νη θύθινη (ΟΑΒ) δηέξρεηαη δηα ζηαζεξνύ ζεκείνπ S*. 

 

Παξόκνην είλαη ην πεξηερόκελν ζηα ππόινηπα βηβιία (ζην [11] ε «κεζνδνινγία 

Maclaurin» θαη νη εθαξκνγέο ηεο θαηαιακβάλνπλ 24 ζειίδεο!), ελώ δελ ιείπνπλ θαη 

νη απαξαίηεηεο ζε απηέο ηηο πεξηπηώζεηο ζπζηάζεηο πξνο ηνπο ππνςεθίνπο: Τα 

ζσεηικά με ηο «θεώπημα Maclaurin» δεν ανήκοςν ζηη διδακηέα-εξεηαζηέα ύλη και 

επομένυρ οι ςποτήθιοι ππέπει να ηα αποδείξοςν ζαν βοηθηηικά θευπήμαηα ππιν ηα 

σπηζιμοποιήζοςν ζηιρ εξεηάζειρ ([11], ζ.106).     

 

Δλδεηθηηθό ηνπ θιίκαηνο εθείλεο ηεο επνρήο είλαη όηη ε παξαπάλσ «1
ε
 γελίθεπζε 

Maclaurin» ζεσξήζεθε ζθόπηκν λα εληαρζεί ην 1975 σο άζθεζε ζην ζρνιηθό βηβιίν 

ηνπ Υ. Παπαληθνιάνπ Εςκλείδειορ Γευμεηπία, ην νπνίν δηδάζθνληαλ ζηελ Γ΄ 

Γπκλαζίνπ θαη ηηο Γ΄, Δ΄ θαη ΢Σ΄ ηάμεηο Γπκλαζίνπ Θεσξεηηθήο (!) Καηεύζπλζεο 

(ζ.229, άζθεζε 579). H άζθεζε απηή πεξηιακβάλνληαλ θαη ζηηο επόκελεο εθδόζεηο, 

κέρξη ηηο αξρέο ηνπ 1980. Γηα ηε ιύζε ηεο δηλόηαλ ππόδεημε λα ρξεζηκνπνηεζεί ε 

πξνεγνύκελε άζθεζε (578), πνπ απνηεινύζε εθαξκνγή ηνπ 1
νπ

 ζεσξήκαηνο ηνπ 

Πηνιεκαίνπ. 

 

 



 
 

Ζ ίδηα άζθεζε ππάξρεη θαη ζην βηβιίν Θευπήμαηα και πποβλήμαηα Γευμεηπίαρ. 

Σόκνη ΗV-V. Αζήλα, 1974 ηνπ Νίθνπ Κηζθύξα, ζηε ζειίδα 452 (αζθ. 1893), κε 

ππόδεημε πνπ παξαπέκπεη επίζεο ζε ρξήζε ηνπ 1
νπ

 Θεσξήκαηνο ηνπ Πηνιεκαίνπ. Κη 

εδώ ν ζπγγξαθέαο δελ θάλεη αλαθνξά ζηνλ Maclaurin.  

 

 
 

  

 

Όπσο γίλεηαη θαλεξό, ηα πξνεγνύκελα απνηεινύλ έλα θιαζηθό παξάδεηγκα γηα ηνλ 

ηξόπν κε ηνλ νπνίν ε καζεκαηηθή δξαζηεξηόηεηα πνπ έρεη απνθιεηζηηθό αληηθείκελν 

ηε ζεκαηνινγία ησλ εηζαγσγηθώλ εμεηάζεσλ, εθηξέθεη θαη πνιιαπιαζηάδεη ηελ 

«αζθεζενινγία». 
6
 Οξηζκέλεο βαζηθέο αζθήζεηο αλάγνληαη ζε δνκηθά ζηνηρεία ελόο 

ζπζηήκαηνο «κεζνδνινγηθώλ θαλόλσλ», ην νπνίν εκπινπηηδόκελν κε θαηάιιειε 

νξνινγία θαη πνιιά παξαδείγκαηα εθαξκνγήο, δηεθδηθεί ζηε ζπλέρεηα κηα ππόζηαζε 

αλάινγε κε εθείλε ηεο καζεκαηηθήο ζεσξίαο. Δίλαη ελδεηθηηθόο ν ηξόπνο κε ηνλ 

νπνίν (βι. π.ρ. ην [9] ζ.282 ή ην [11] ζ.106) έλα θιαζηθό πξόβιεκα γεσκεηξηθήο 

θαηαζθεπήο ηξηγώλνπ από ηξία ραξαθηεξηζηηθά ζηνηρεία ηνπ (π.ρ. ηε γσλία Α, ην 
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 Από όζν γλσξίδνπκε, ν όξνο «αζθεζενινγία» ρξεζηκνπνηήζεθε γηα πξώηε θνξά από ηνλ θαζεγεηή 

ηνπ Παλεπηζηεκίνπ Αζελώλ Γ. Κάππν, ν νπνίνο ζε κηα δηάιεμε ηνπ ζηελ Δ.Μ.Δ. ην 1966 αλέθεξε 

κεηαμύ άιισλ θαη ηα εμήο:  

Απνθνηηώλ [ν καζεηήο]  ηνπ ζρνιείνπ κέλεη κε ηελ εληύπσζηλ όηη ηα καζεκαηηθά ζπλίζηαληαη από 

ηελ Γεσκεηξίαλ ησλ αξραίσλ Διιήλσλ θαη απηήλ σο ηελ εξκήλεπζαλ νη καζεκαηηθνί ηεο επνρήο 

ηνπ Legendre, δειαδή ρσξίο ηελ αθξηβνινγίαλ ηνπ Δπθιείδνπ θαη ηνπ Αξρηκήδνπο, από ηελ 

Αξηζκεηηθήλ, ηελ Άιγεβξαλ θαη ηελ Σξηγσλνκεηξίαλ θαη κία θαηά θόξνλ “αζθεζενινγίαλ”, ηελ 

νπνίαλ επέβαινλ εηο ηελ Γαιιίαλ αη απζηεξαί εμεηάζεηο ηνπ baccalaureat, εηο δε ηελ ρώξαλ καο αη 

απζηεξαί εηζηηήξηνη εμεηάζεηο ησλ αλσηάησλ εθπαηδεπηηθώλ ηδξπκάησλ θαη θπξίσο ηνπ 

Πνιπηερλείνπ. Αλ βξαδύηεξνλ νύηνο εηζέιζεη εηο ην Παλεπηζηήκηνλ ή άιιελ αλσηάηελ ζρνιήλ θαη 

πξόθεηηαη λα ζπνπδάζεη επηζηήκελ, ζρέζηλ έρνπζαλ κε ηα καζεκαηηθά, δηαπηζηώλεη όηη ε 

καθξνρξόληνο απαζρόιεζίο ηνπ κε ηελ αζθεζενινγίαλ εηο ηίπνηε δελ ηνλ σθέιεζελ. 

Σνπλαληίνλ δηαπηζηώλεη όηη ζηεξείηαη βαζηθώλ γλώζεσλ, αη νπνίαη ζα ηνλ εβνήζνπλ λα θαηαλνήζεη 

ηνλ ηξόπνλ ηεο καζεκαηηθήο ζθέςεσο ησλ ζπγρξόλσλ καζεκαηηθώλ. (Διαλέξειρ οπγανυθείζαι ςπό 

ηηρ Ε.Μ.Ε. και γενόμεναι  καηά ηα έηη 1965-1966. Αζήλαη, 1967, ζ.4). 



άζξνηζκα πιεπξώλ β + γ θαη ην ύςνο πα) «παξακεηξηθνπνηείηαη» θαη εθθξάδεηαη ζηε 

κνξθή ηξηάδσλ ηεο κνξθήο (Α, β + γ, x) ή (Α, β – γ, x).   

Ο εύζξαπζηνο ραξαθηήξαο ηεο «κεζνδνινγηθήο γλώζεο» ζηελ πεξίπησζε πνπ 

εμεηάδνπκε («κεζνδνινγία Maclaurin») απνδεηθλύεηαη από ην γεγνλόο όηη αγλνήζεθε 

από ηνπο πεξηζζόηεξνπο ζπγγξαθείο βηβιίσλ Δπθιείδεηαο Γεσκεηξίαο πνπ εθδόζεθαλ 

(ή επαλεθδόζεθαλ) ζηελ Διιάδα ηα επόκελα ρξόληα.
7
 Γηα λα εθηηκήζνπκε όκσο 

αληηθεηκεληθά ηε ζεκαζία ηεο, ζα πξέπεη λα απαληήζνπκε ην αθόινπζν εξώηεκα: 

Πόζν απνηειεζκαηηθή ήηαλ ε ζπγθεθξηκέλε «κεζνδνινγία» γηα ηελ αληηκεηώπηζε 

ησλ πξνβιεκάησλ γεσκεηξηθώλ ηόπσλ θαη θαηαζθεπώλ;  

 

3. Η εθαξκνγή ηεο «κεζνδνινγίαο Maclaurin» ζε έλα πξόβιεκα γεωκεηξηθήο 

θαηαζθεπήο 

Γηα λα αμηνινγήζνπκε ηελ απνηειεζκαηηθόηεηα ηεο «κεζνδνινγίαο Maclaurin» 

επηιέμακε έλα από πξνβιήκαηα εθαξκνγήο πνπ ρξεζηκνπνίεζαλ νη δεκηνπξγνί ηεο, 

θαη ζπγθξίλακε ηελ επίιπζή ηνπ ζε δηάθνξα βηβιία πξηλ θαη κεηά ηελ εκθάληζε ηεο 

ζπγθεθξηκέλεο κεζνδνινγίαο. Σν πξόβιεκα απηό είλαη κηα αξθεηά δύζθνιε (αθόκε 

θαη γηα ηα δεδνκέλα εθείλεο ηεο επνρήο) θαηαζθεπή ελόο ηξηγώλνπ ΑΒΓ όηαλ 

δίλνληαη ε γσλία Α = σ, ην άζξνηζκα β + γ = ι θαη ην ύςνο πα. 

Σν ζπγθεθξηκέλν πξόβιεκα ππάξρεη ζε αξθεηά βηβιία, αιιά ζεσξνύκε όηη ε 

πιεξέζηεξε δηαπξαγκάηεπζε – κε πιήξε αλάιπζε, ζύλζεζε θαη δηεξεύλεζε – είλαη 

εθείλε πνπ πεξηέρεηαη ζην βηβιίν ηνπ Η. Παλάθε Γευμεηπία ηος Τπιγώνος – 

Γευμεηπικαί Καηαζκεςαί. Σόκνο Γ΄ (Δθδόζεηο Gutenberg, 1970, ζ.162). 

 

Σα δηαδνρηθά βήκαηα ηεο αλάιπζεο είλαη ηα εμήο: 

Αλ Γ ην ζεκείν ηνκήο ηεο δηρνηόκνπ ηεο γσλίαο Α κε ηνλ πεξηγεγξακκέλν θύθιν ηνπ 

ΑΒΓ, ηόηε είλαη ΓΒ = ΓΓ (1) 

Αλ ΓΔ  ΑΒ, ΓΕ  ΑΓ θαη ΓΚ  ΒΓ, ηόηε: 

Σα ίρλε Δ, Ε, Κ ησλ θαζέησλ είλαη ζπλεπζεηαθά (επζεία Simson) 

ΓΔ = ΓΕ (2) 

Λόγσ ησλ (1) θαη (2) ηα νξζνγώληα ηξίγσλα ΓΒΔ θαη ΓΓΕ είλαη ίζα θαη άξα ηζρύεη 

ΒΔ = ΓΕ (3) 

Ζ ΑΒ + ΑΓ = ι γξάθεηαη ΑΔ – ΒΔ + ΑΕ + ΓΕ = ι θαη ιόγσ ηεο (3) πξνθύπηεη όηη 

είλαη ΑΔ + ΑΕ = ι (4) 

Σα νξζνγώληα ηξίγσλα ΑΔΓ θαη ΑΕΓ είλαη ίζα θαη άξα ΑΔ = ΑΕ (5) 

Από ηηο (4) θαη (5) πξνθύπηεη όηη ην ηξίγσλν ΑΔΕ είλαη ηζνζθειέο κε ίζεο πιεπξέο 

ΑΔ = ΑΕ = ι/2. Άξα θαηαζθεπάδεηαη από ηε δεδνκέλε γσλία Α θαη ην δεδνκέλν 

κήθνο ι θαη ην ζεκείν Γ πξνζδηνξίδεηαη σο ηνκή ησλ θαζέησλ πνπ άγνληαη ζηηο 

πιεπξέο ηεο γσλίαο Α ζηα ζεκεία ηεο Δ θαη Ε. 
8
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 Θα πξέπεη βέβαηα λα έρνπκε ππόςε όηη από ηα ηέιε ηεο δεθαεηίαο ηνπ 1970 άξρηζε ε ξαγδαία 

ππνβάζκηζε ηεο Δπθιείδεηαο Γεσκεηξίαο, γεγνλόο πνπ ζπλέβαιε λα πεξηέιζνπλ ζε αθάλεηα νξηζκέλεο 

πνιύ ζεκαληηθέο εξγαζίεο Διιήλσλ εθπαηδεπηηθώλ (π.ρ. Το βιβλίο ηηρ μεθοδολογίαρ ηυν γευμεηπικών 

ηόπυν ηνπ Γ. Νηάλε, Δθδόζεηο Gutenberg, 1977).   
8
 Ο Παλάθεο αλαθέξεη ζην ζεκείν απηό όηη ηα παξαπάλσ εμαζθαιίδνπλ ηε ζηαζεξόηεηα ηνπ ζεκείνπ 

Γ, ρσξίο όκσο λα θάλεη νπνηαδήπνηε λύμε πεξί «ζεσξήκαηνο Maclaurin» ή «κεζνδνινγίαο Maclaurin» 

θ.ιπ. 



Αλ ΑΖ  ΒΓ θαη ΑΗ  ΓΚ, ηόηε ΚΗ = ΑΖ = πα  (6) 

Αλ Θ είλαη ην ζεκείν ηνκήο ηεο ΑΓ κε ηελ ΔΕ, ηόηε ην ηεηξάπιεπξν ΑΗΚΘ είλαη 

εγγξάςηκν θαη ηζρύεη ΓΚΓΗ = ΓΘΓΑ (7) 

 
 

Λόγσ ηεο (6) θαη ηνπ νξζνγσλίνπ ηξηγώλνπ ΑΔΓ ε (7) γξάθεηαη 

ΓΚ(ΓΚ + ΚΗ) = ΓΔ
2
  ΓΚ

2
 + παΓΚ – κ

2
 = 0  (8) (ΓΔ = ζηαζεξό = κ). 

Από ηελ (8) πξνζδηνξίδεηαη ην κήθνο 

2 2

α απ π 4κ
ΓΚ

2

  
 . 

 

Ζ ζύλζεζε πνπ αθνινπζεί πεξηιακβάλεη ηα εμήο βήκαηα: 

΢ηηο πιεπξέο ηεο δνζείζαο γσλίαο A πξνζδηνξίδνληαη ηα ζεκεία Δ, Ε κε ΑΔ = ΑΕ = 

ι/2, θαηαζθεπάδεηαη ην ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΔΕ θαη πξνζδηνξίδεηαη ην ζεκείν Γ. 

Καηαζθεπάδεηαη ν θύθινο κε θέληξν Γ θαη αθηίλα ΓΚ, πνπ ηέκλεη ηελ ΔΕ ζην ζεκείν 

Κ θαη πξνζδηνξίδεηαη ην ζεκείν ηνκήο ηεο ΓΚ κε ηνλ πεξηγεγξακκέλν θύθιν ηνπ 

ηξηγώλνπ ΑΔΕ. 

Καηαζθεπάδεηαη ε παξάιιειε από ην Κ πξνο ηελ ΑΗ πνπ ηέκλεη ηηο πιεπξέο ηεο 

γσλίαο Α ζηα ζεκεία Β θαη Γ. 

Σν πξόβιεκα έρεη ιύζε όηαλ ν θύθινο (Γ, ΓΚ) ηέκλεη ηελ ΔΕ, δειαδή όηαλ ε 

απόζηαζε ΓΘ ηνπ Γ από ηελ ΔΕ είλαη κηθξόηεξε ή ίζε ηεο αθηίλαο ΓΚ. Από ηε 

ζρέζε ΓΘ  ΓΚ πξνθύπηεη όηη ηα δεδνκέλα ηνπ πξνβιήκαηνο πξέπεη λα ηθαλνπνηνύλ 

ηε ζπλζήθε  2πα  ιζπλ(Α/2). 

Ζ επίιπζε ηνπ πξνβιήκαηνο ζε άιια βηβιία εθείλεο ηεο επνρήο ζηεξίδεηαη ζηελ ίδηα 

θεληξηθή ηδέα αιιά ε δηαπξαγκάηεπζε είλαη πνιύ πην ζπλνπηηθή, νπζηαζηηθά γίλεηαη 

κόλν ε ζύλζεζε θαη απνπζηάδεη ε δηεξεύλεζε. 



Δίλαη ραξαθηεξηζηηθό όηη ην ίδην πξόβιεκα πξνηείλεηαη πξνο ιύζε ζην βηβιίν ηνπ 

Σαβαλιή ([12], ζ.507) ζην πιαίζην ηεο ελόηεηαο «Καηαζθεπαί ηξηγώλσλ δηα ηελ 

ιύζηλ ησλ νπνίσλ είλαη απαξαίηεηνο ε ζεώξεζηο ηνπ ζεκείνπ ηνπ Mac Laurin»
9
, ελώ 

ζην βηβιίν ηνπ Γεκεηξίνπ ([11], ζ.113) επηιύεηαη (καδί κε άιια) σο παξάδεηγκα 

εθαξκνγήο ηεο «κεζνδνινγίαο» ζην πιαίζην ηεο ελόηεηαο «΢εκεία Maclaurin». Ζ 

επίιπζε ζπλνςίδεηαη ζε κηα ππόδεημε πνπ αξρίδεη σο εμήο: 

Σνπνζεηείηε ζην επίπεδν γσλία xAy = σ θαη βξίζθεηε κεηά ην ζηαζεξό ζεκείν 

Maclaurin, πνπ αληηζηνηρεί ζην δνζκέλν άζξνηζκα ι. 

΢ηε ζπλέρεηα επαλαιακβάλνληαη ζπλνπηηθά ηα βήκαηα ηεο κεζόδνπ ηνπ Παλάθε 

(επζεία Simson, δεκηνπξγία εγγξάςηκνπ ηεηξαπιεύξνπ θαη αμηνπνίεζε ηεο 

αληίζηνηρεο κεηξηθήο ζρέζεο πνπ αλαγάγεη ην πξόβιεκα ζηελ επίιπζε κηαο εμίζσζεο 

2
νπ

 βαζκνύ). Δίλαη όκσο πξνθαλέο όηη ζην ζπγθεθξηκέλν παξάδεηγκα ε «κεζνδνινγία 

Maclaurin» δελ ζπλεηζθέξεη ηίπνηε πεξηζζόηεξν από κία κηθξή ζπληόκεπζε ηεο 

αλάιπζεο (ακθηζβεηνύκελεο κάιηζηα ρξεζηκόηεηαο, αλ ιάβνπκε ππόςε όηη ζηηο 

εμεηάζεηο ζα έπξεπε λα απνδεηρζεί θαη ην αληίζηνηρν ζεώξεκα!). Οπόηε ηαηξηάδεη εδώ 

ε αξραία παξνηκία «Ὤδινεν ὄρος καὶ ἔτεκεν μῦν».    

 

Μεξηθά ζπκπεξάζκαηα 

Σα ζηνηρεία πνπ έρνπκε παξαζέζεη νδεγνύλ αξρηθά ζην ζπκπέξαζκα όηη ε επσλπκία 

«ζεώξεκα ηνπ Maclaurin» γηα ηελ άζθεζε 807 ηεο Θευπηηικήρ Γευμεηπίαρ ηνπ 

Σόγθα (1950) απνηεινύζε κηα κεκνλσκέλε πεξίπησζε, θαζώο δελ πηνζεηήζεθε από 

όζνπο έγξαςαλ ή κεηέθξαζαλ βηβιία Δπθιείδεηαο Γεσκεηξίαο ηα ακέζσο επόκελα 

ρξόληα. 

Ζ καδηθή ζύλδεζε ηεο άζθεζεο κε ην όλνκα ηνπ Colin Maclaurin έγηλε κάιινλ 

απξνζδόθεηα ζηηο αξρέο ηεο δεθαεηίαο ηνπ 1970, ζε νξηζκέλα βηβιία πνπ 

πξνσζνύζαλ ζπζηεκαηηθά ηελ αλάπηπμε κεζόδσλ επίιπζεο πξνβιεκάησλ ηεο 

Δπθιείδεηαο Γεσκεηξίαο. ΢ηα βηβιία απηά νη όξνη «ζεώξεκα Maclaurin», «ζεκείν 

Maclaurin» θαη «ζρέζεηο Maclaurin» ρξεζηκνπνηνύληαη σο δνκηθά ζηνηρεία κηαο 

εθηεηακέλεο «κεζνδνινγίαο» γηα ηελ αληηκεηώπηζε πξνβιεκάησλ γεσκεηξηθώλ 

ηόπσλ θαη θαηαζθεπώλ. 

Καλέλαο από ηνπο ζπγγξαθείο ησλ βηβιίσλ πνπ εηζάγνπλ θαη ρξεζηκνπνηνύλ ηε 

ζπγθεθξηκέλε νξνινγία/κεζνδνινγία δελ αηηηνινγεί βηβιηνγξαθηθά ηε ζρέζε ηνπ 

Maclaurin κε ηηο αληίζηνηρεο πξνηάζεηο. Θα κπνξνύζαλ π.ρ. λα θάλνπλ παξαπνκπή ζε 

θάπνην από ηα έξγα ηεο μελόγισζζεο βηβιηνγξαθίαο πνπ παξαζέηνπλ (βι. π.ρ. ζην 

[19], ζ. 4 θαη ζην [11], ζ.314) ή έζησ ζηε Θευπηηική Γευμεηπία ηνπ Σόγθα πνπ 

ρξεζηκνπνηνύζε ηελ επσλπκία «Θεώξεκα ηνπ Maclaurin» από ηηο αξρέο ηεο 

δεθαεηίαο ηνπ 1950. Θεσξνύκε όηη απηή ε «ζηγή» ησλ ζπγγξαθέσλ απνηειεί έκκεζε 

νκνινγία όηη δελ ππήξρε αληίζηνηρε νξνινγία θαη κεζνδνινγία ζηε μελόγισζζε 

βηβιηνγξαθία πνπ ρξεζηκνπνηνύζαλ. 

Ζ «κεζνδνινγία Maclaurin» ππήξμε, ζύκθσλα κε όιεο ηηο ελδείμεηο, κηα Διιεληθή 

επηλόεζε πνπ αλαπηύρζεθε κέζα ζην πιαίζην ησλ εηζαγσγηθώλ εμεηάζεσλ γηα ηα 

Α.Δ.Η., ηελ πεξίνδν πνπ ε Δπθιείδεηα Γεσκεηξία απνηεινύζε εμεηαδόκελν κάζεκα ζε 

πεξηδήηεηεο ζρνιέο. Έηζη κνηξαία ηέζεθε ζην πεξηζώξην κεηά ηνλ εμνζηξαθηζκό ηνπ 
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 Ζ ππνγξάκκηζε δηθή καο. 



καζήκαηνο από ηηο εμεηάζεηο θαη ηελ πιήξε ππνβάζκηζε ηεο δηδαζθαιίαο ηνπ. Αλ 

είρε αλαπηπρζεί ζε έλα δηαθνξεηηθό πιαίζην καζεκαηηθήο δξαζηεξηόηεηαο, πηζαλόλ 

λα νδεγνύζε ζε θάπνηα ελδηαθέξνληα απνηειέζκαηα πνπ δελ πεξηνξίδνληαη ζηα 

ζηελά πιαίζηα ηεο αζθεζηνινγίαο. 
10

  

Βαζηθό ραξαθηεξηζηηθό απηήο ηεο «κεζνδνινγίαο» ήηαλ όηη δηεύξπλε ζεκαληηθά ην 

απόζεκα ηεο θιαζηθήο αζθεζηνινγίαο ησλ γεσκεηξηθώλ ηόπσλ θαη θαηαζθεπώλ, 

θαζώο δεκηνπξγνύζε λέεο θαηεγνξίεο θαη νκαδνπνηήζεηο. Οη όπνηνη ζπλεηξκνί κε ηηο 

πξόζθαηεο νκαδνπνηήζεηο αζθήζεσλ γηα ηα ππαξμηαθά ζεσξήκαηα θαη ηε 

ζπλάξηεζε-νινθιήξσκα ηεο ζρνιηθήο Αλάιπζεο ή γηα ηνπ κηγαδηθνύο αξηζκνύο (πνπ 

νδήγεζαλ ηειηθά ζηνλ εμνζηξαθηζκό ηνπο από ηελ εμεηαζηέα ύιε), επαθίεληαη ζηελ 

θξίζε ηνπ αλαγλώζηε … 

Αύγνπζηνο 2023 

 

Σεκείωζε: Οη ζπγγξαθείο απηήο ηεο εξγαζίαο αλαγλσξίδνπλ κε ηδηαίηεξε ραξά ηε 

ζεκαληηθή βνήζεηα πνπ πξνζέθεξε ζηελ νινθιήξσζή ηεο ην πινύζην πιηθό ηεο 

ηζηνζειίδαο ηνπ Σάθε Υξνλόπνπινπ «Γηα ηνπο ξνκαληηθνύο ηεο γεσκεηξίαο» 

(https://parmenides52.blogspot.com/). Σν πιηθό απηό ζπληζηά πνιύηηκν εξγαιείν γηα 

όζνπο αζρνινύληαη κε ηελ ηζηνξία ηεο λενειιεληθήο καζεκαηηθήο εθπαίδεπζεο. 
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 Ζ Δπθιείδεηα Γεσκεηξία θαιιηεξγείηαη ζήκεξα ζε πςειό επίπεδν ζηα ιεγόκελα «Γηαγσληζηηθά 

Μαζεκαηηθά», θαη από απηή ηελ άπνςε είλαη ζεκαληηθή ε πξσηνβνπιία ηνπ ΢. Λνπξίδα λα 

επαλαθέξεη ζην πξνζθήλην ηε «κεζνδνινγία Maclaurin» κέζα ζην ζπγθεθξηκέλν πιαίζην. Δθηόο από 

ην ζύλδεζκν πνπ αλαθέξακε ζηελ εηζαγσγή, βι. θαη ηελ εξγαζία ηνπ «Μηα Γεσκεηξηθή αλαθνξά 

(Γελίθεπζε ηνπ Θεσξήκαηνο ηνπ Mac Laurin», πνπ δεκνζηεύηεθε ζην πεξηνδηθό Απολλώνιορ ηνπ 

Παξαξηήκαηνο Ζκαζίαο ηεο Δ.Μ.Δ. (ηεύρνο 5, 2007). Δπίζεο, ε εξγαζία ηνπ Κώζηα Γόξηζηνπ «Ο 

θαλόλαο, ν δηαβήηεο, θαη ην εηθνληθό πεξηβάιινλ ησλ ζύγρξνλσλ ινγηζκηθώλ», Ππακηικά 27
ος

 

Πανελλήνιος Σςνεδπίος Μαθημαηικήρ Παιδείαρ, ζζ.528-539. Δ.Μ.Δ., Υαιθίδα, 2010, είλαη 

ραξαθηεξηζηηθό παξάδεηγκα αμηνπνίεζεο ινγηζκηθνύ δπλακηθήο γεσκεηξία ώζηε λα δηαπηζησζεί 

επξεηηθά όηη νη πεξηγξακκέλνη θύθινη όισλ ησλ ηξηγώλσλ κε δεδνκέλε γσλία θαη ζηαζεξό άζξνηζκα 

ησλ πιεπξώλ πνπ ηελ πεξηέρνπλ, δηέξρνληαη από έλα ζηαζεξό ζεκείν ηεο δηρνηόκνπ ηεο γσλίαο. Σέινο, 

ν Υξήζηνο Μπαιόγινπ, ζην βηβιίν ηνπ «΢θόξπηεο ΢ηαγόλεο Γεσκεηξίαο», Θεζζαινλίθε, 2001, (ζει. 

117) δίλεη έλα εμαηξεηηθό παξάδεηγκα δηεξεπλεηηθήο πξνέθηαζεο ηνπ ζέκαηνο, απαληώληαο (αξλεηηθά) 

ζην εξώηεκα αλ ε πξόηαζε Μ1 ηζρύεη θαη ζηνλ ηξηζδηάζηαην ρώξν. 

https://parmenides52.blogspot.com/

