      Δύο κύκλοι τέμνονται στα σημεία Α και Β. Στην προέκταση της ΑΒ παίρνουμε σημείο Γ και φέρνουμε τα εφαπτόμενα τμήματα ΓΜ,ΓΝ στον έναν κύκλο(Το Ν βρίσκεται στο εσωτερικό του άλλου κύκλου).Οι ευθείες ΑΜ, ΑΝ τέμνουν το δεύτερο κύκλο στα σημεία Σ και Ρ.Να αποδειχθεί ότι η ευθεία ΜΝ διχοτομεί το τμήμα ΡΣ.
Μπάμπης Στεργίου, Φεβρουάριος 2011

(http://www.mathematica.gr/forum/viewtopic.php?f=58&t=12692&start=40)
ΛΥΣΗ
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Έστω [image: image2.png]


 το σημείο τομής της [image: image3.png]


 με τον  περιγεγραμμένο κύκλο  του [image: image4.png]


.
Εφόσον οι  [image: image5.png]


 είναι εφαπτομένες και [image: image6.png]


 τέμνουσα δια του [image: image7.png]


, γνωρίζουμε το τετράπλευρο  [image: image8.png]


 είναι αρμονικό.
Άρα η [image: image9.png]


 , ως διαγώνιος  , είναι  συμμετροδιάμεσος  στην πλευρά  [image: image10.png]


. Αφού όμως η [image: image11.png]


 είναι αντιπαράλληλη της [image: image12.png]


 , συμπεραίνουμε  ότι η [image: image13.png]


 είναι διάμεσος στην πλευρά  [image: image14.png]


.Με άλλα λόγια, η ΜΝ τέμνει την ΣΕ στο μέσο Κ αυτής.

Επιπλέον είναι 

        [image: image15.png]BEP = BAP = NMB= MN//PE



.
Σύμφωνα με το θεώρημα του Θαλή , αφού η ΚΝ είναι παράλληλη με την ΡΕ και το Κ είναι μέσο του ΣΕ, η ευθεία ΜΝ θα διέρχεται και από το μέσο του ΣΡ . 
Λύση : Σάκης 

