Φάκελος duambaα
1. Γεωμετρικός Τόπος.

[Σχήμα θα χρησιμοποιήσω εκείνο του φίλου duambaα (ποστ 2), συμπληληρούμενο]. 

Στην πλευρά BC τριγώνου ABC δίνεται σταθερό σημείο M (ή ειδικά το μέσον του), στην πλευρά AC τυχαίο σημείο T1 κινούμενο  μεταξύ A και C και σημείο S1 , προς το μέρος του B, έτσι ώστε το τρίγωνο MΤ1S1  να παραμένει ισόπλευρο.

Ζητείται ο γ.τ. που διαγράφει το S1.

 Λύση.

α. Ανάλυση.\

Αν Λ είναι η κάθετος προβολή του M στην AC και περιστρέψουμε  το τμήμα MΛ περί το M κατά 60 μοίρες προς το A,  τότε η νέα θέση του Λ θα είναι το Λ' και το τρίγωνο ΜΛΛ' θα είναι  ισόπλευρο και επομένως εύκολα αποδεικνύουμε ότι η γωνία ΛΜΤΤ=γωνία Λ'ΜS1, οπότε και τα τρίγωνα ΛMTΤ Λ'MS1, είναι ίσα και ορθογώνια στα Λ και  Λ' .  
Άρα, επειδή MΛ  είναι γνωστό, γνωστό τμήμα θα είναι και το MΛ' και   επειδή  η γωνία ΛMΛ'=60 μοιρών, το  σημείο Λ'  ορίζεται. Αλλά  και επειδή Λ'S1
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Λ'M, η Λ'S1 κατασκευάζεται και o φορέας ( ε) της Λ'S1 κατασκευάζεται. Τέλος επειδή το S1 ανήκει στον (ε),  λέμε ότι ο ζητούμενος γ.τ, είναι η ευθεία (ε) και συγκεκριμένα το τμήμα EF όπως θα δούμε παρακάτω.

β. Κατασκευή του γ.τ.
Φέρουμε την MΛ κάθετη στην AC. Στρέφουμε το MΛ περί το M προς το μέρος του A κατά 60 μοίρες, οπότε το Λ θα πάρει τη θέση Λ' στο οποίο φέρουμε την κάθετη ευθεία (ε) στην MΛ' , η οποία είναι ο ζητούμενος γ.τ, και συγκεκριμένα το τμήμα EF όπως θα δούμε στη διερεύνηση.   
β. Απόδειξη του γ.τ. (Αντίστροφο).
Θα αποδείξουμε ότι για κάθε σημείο S1 της (ε) (τμήμα EF), υπάρχει σημείο TΤ της AC, για το οποίο το τρίγωνο MT1S1 είναι ισόπλευρο.
Πραγματικά αν  Λ', Λ είναι οι ορθές προβολές του Μ στις (ε)  και AC αντίστοιχα και από την κατασκευή είναι ΜΛ'=ΜΛ και γωνία  Λ'MΛ=60 μοιρών, το τρίγωνο Λ'MΛ είναι ισόπλευρο. Στην AC ορίζουμε σημείο TΤ προς το A έτσι ώστε ΛTΤ=Λ'S1 οπότε τα τρίγωνα ΛMΤΤ Λ'MS1, είναι ίσα και ορθογώνια στα Λ και  Λ', καθώς έχουν ίσες τις κάθετες πλευρές τους, ενώ εύκολα αποδεικνύουμε και ότι η γωνία Τ1MS1= γωνία Λ'MΛ=60 μοιρών και άρα το τρίγωνο Τ1MS1 είναι ισόπλευρο.                          
γ. Διερεύνηση του γ.τ. (Θα αναφέρω μόνο όσα μας χρειάζονται εδώ).
Είναι φανερό ότι όταν το TΤ  συμπίπτει με το  C (ακραία περίπτωση), τότε το  S1 συμπίπτει με το  E, οπότε σύμφωνα  με τον παραπάνω  γ.τ., και εύκολα αποδεικνύεται, ότι και το E είναι σημείο  της ευθείας (ε). Επίσης, όταν το TΤ  συμπίπτει με στο  A (ακραία περίπτωση), τότε το  S1 συμπίπτει με το  F, οπότε σύμφωνα  με τον παραπάνω  γ.τ., και εύκολα αποδεικνύεται, ότι και το F είναι σημείο  της ευθείας (ε). Συνεπώς τα σημεία E, S1,  F, είναι συνευθειακά.  
(Προφανώς αν το TΤ κινείται εντός του AC τότε το S1 κινείται εντός του EF). 
2. Τεκμηρίωση της λύσης του duambaα.
Όπως αποδείξαμε παραπάνω παράγραφος 1γ, όλες οι κορυφές S1 των τριγώνων MΤ1S1 θα ανήκουν στο γ.τ. (ε) ή το ΕF.

Επομένως, και για την τομή S που ανήκει στην EF υπάρχει σημείο T της AC που το τρίγωνο MΤS είναι ισόπλευρο και εύκολα κατασκευάζεται, όπως παραπάνω τα τρίγωνα MΤ1S1, 

Σημείωση.

Παρακαλώ κάποιον φίλο που έχει τον χρόνο να συμπληρώσει το σχήμα εκείνο του φίλου duambaα (ποστ 2), με βάσει τα παραπάνω.
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