Sehida 1 om6 10
Mewpetpia A° Aukeiou
AoKnoelg yia emavainyn
Mnapnng Xtepyiov

1. Aiveron Tpiymvo ABT, 1 dugotopog BA, n mpofolii E Tov A mavm otny evbzia BA
Kot 1 Tapdiinin and to E npog ™ BI, mov tépver nv AT oto Z. No amodsyy0¢ei
o ZA=7T.

Aven
[poekteivovpe v AE péypt va suvaviioet ) BIT oto H.
Y10 tpiyovo BAH n BE eivau diyotopoc kot dyoc. Emopévag
avtd gival woookerés, omote 1o E etvan péco g AH.
10 tpiyovo AHI 1 EZ &iépyetan omd to péco E g AH

Kot givar mapdAinin mpog v HI'. Apa 10 Z eivan péco ko
g Al'. Emopévag ZA =7I".

2.  Aivetan maporinhéypappo ABTA, to péso M tov BT kor To onpueio topng E tov
AM ko BA. Na amoderysi 6T
a) AE=2EM,
B) AE=2EB,
v) 1 ev0gio I'E diépyeron amé to péco tng AB.

Aven

a) Dépvovpe ) dayovio Al Zto tpiyovo ABI or AM
kot BO eivan didpecot, ondte to E givar o Bapdkevipo tov

tprydvov. Apa AE =2EM .

A r

p) Eivou:
AE =A0+OE =BO+OE =(BE+OE)+OE =

=BE +20E =BE + BE =2BE
0101t BE =20E.

v) Enedm 10 E eivar Bapdkevipo tov tprydvov ABI, n gvbeio I'E givar o popéag g
tpitng dwpécov. Apa n I'E diépyetar and to péco tng mevpdg AB.
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3. Aiverar opBoydvio Tpiymvo ABT, pe A=90°. Dépvoope To VYog AA, TN d10TONO
AE ko ™ owdpeoco AM. Na amodery0ei 611 EAA=EAM.

Aven

Otav o¢ éva opboydvio Tpiymvo gépovpe 10 VYog AA mpog v vroteivovoa, TOTE pua

TOAD YPHGUN TapaTpnon givat OtL: B
['=AAB xat B=AAT

Eivat Aowév = AAB = ¢, onoTeE:

A

X:EAB—AAB:%—([):%"—@

()

A

e y=EAT-MAT=

MAT =45° -MATl' (2)

Ounwg, oto opboyovio tpiyovo, n dduecogc AM

mPOg TNV vrmoteivovca elvar ion pe 10 mod e Emopévog MA =MI', omote
MAT=[=¢.

"Etot a6 ) oyéon (2) maipvoope 6t y=45°—¢9  (3).
Apa ot oyéoeig (1) xar (3) divouv x =y, dnAadn EAA = EAM..

4. Aiveron mopaiinioypoppo ABIA kot To svppetpukd E Tov onueiov A og mpog T
owymvio BA. Na amooey0ei 6TL To BI'EA givan 16ookerég Tpamélro.

Aven

B
Enedn to E eivar to ocvppetpikd tov A, og mpog t BA, Ba
1GYVOLV:

e AE=AA=BI,

YA =XE, 6mov X givot To onpeio Topng Tov TUNUATOV A
AE xa1 BA.

Dépvovpe ko ) Swydvio ALY, mov tépvel ™ BA oto onpueio O. Enedn XA =XE ko
OA = 0TI, and 1o tpiywvo AET, mpokdnrter 6Tt X0 // ET.

Apa givan kot BA // ET'. Enopévacg to tetpamievpo BI'EA eivor tpanéllo ko €meion
EA =TB, eivat 1cookelég Tpaméio.
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5. Tpeg avicor kvKlol £xovv TO KEVIPA TOVG
otnv o gvleio, OTmg deiyvel 10 Swhavo
omupa. Av KA=AM, va amodeyyfei o6TL
AB=TA.

Aven
‘Ecto KZ, AH, MO L AA . Tlpogavac eivar KZ //AH // MO, og kdbeteg otV idia gv-
Oela.
To tetpamievpo KZOM eivar tpomélio kot to A &i-
vor péco g un mopdAAning mievpdc KM. Emedn
AH // KZ, to H 0Ba givar péco g Z0. loydel dnradn:

HZ=HO (1)

Eneidn ta KZ, AH xor MO gival amootipote tov
yopdov AB, BI' kot I'A avrictotya, égovpe Ot

ZA =7B, HB=HI ka1 O =OA (2)
H oyéon (1) divel ondre:

(2 2
HB+BZ:HF+F®@BZzF@@%z%@AB:FA

6. Aivetoan kOKkhog kévrpov K kon éva onueio T 610 efwTtepikd Tov. Amé To T @ép-
voope 0v0 Tépvovoeg LAB kol XI'A tétoieg, wote B =XA. Na amodsiyfsi 6TL
TA=2XI.

Avon
Dépvovpe Tig KB, KA kot KX. Tote ta tpiyova XKB kot XKA givot ioa, dioti:
e 1 XK givon kown
e KB=KA=R

e XB=ZXA

Apa K3B = KZA, mov onuaivel 6Tt n XK givar dtyotopog
™mg yoviog BZA.
Dépvovpe KM L EB kot KN L XA . Ta opBoydvio tpiyova MKB kot NKA givat ioa,

0Tt

e KB=KA=R
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e B=A, apov ta tpiyova KEB kot KXA eivot {oa.
Apo KM =KN, omote kar ot yopdég AB kat T'A eivon ioec. (Xe ioeg xopdég avioToryovv
100 OTOGTANATA KO OVTICTPOQ®G.)

Eneidn AB=TA ko1 £B = XA, naipvoopue Otu:

B=3A < XA+AB=3T+TA < XA =2T

7. Aivetoan woookelic Tpiyovo ABL, ne AB = AT, onpueio A otn Baon BI' ko onpeio
E oty mhevpd AT téT010, OOTE BAA = 2T'AE. N amooeryfei ot
AA = AE
(Avayoviopoc EME)
Aven
Etvaw E:f:(p, EAT = kat BAA =20 .
e Amno 1o tpiywvo AAB €yovpe:

AAF:2m+(p<:>x+c0:2m+(p<:>x:(p+oa

e Amo 10 tpiyovo AEIL &yovpe:

AEA=m+(pc>y=(n+(p

Enopévag x=vy.

8. Aiveraw opBoydvio Tpiyovo ABI (A =90°) kot ot dryotopor tov BA ko T'E. Av
EH, AZ L BT, va amodewy0ei 61t HAZ =45°.

Avon
‘Ecto A® L BT'. Eneidn to E eivon onpeio g ot-
YOTOLOL NG [ ko emmiéov EA L AT ko EH L HT,
0o givar EH =EA . Apa:

A A

A, =H,=x (1)

X

6mov A, =EAH, H, =EHA . Ot EH, A® sivon ka0e-
1e¢ oty mhevpd BI, ondte EH // A®. Apo. x =y (2), A A T

omov y = HA® . Emopévaog n AH eivan dtyotdpog g yoviog BA® .
Opowa, 1 AZ givor d10TOHOG TNG YOviag OAT . Apa:
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A A 0
HAZ:HA®+®AZ:$+¥=9Z =45°

9. Aivetar opBoydvio Tpiywvo ABI (A =90°), 10 vyog AA, to péco E tov I'A kon
onueio Z oty npoéktoon tov AB, @dote BZ = BA . Na amodeiyfei 6T ZA L AE.

Avon
‘Ecto M 1o péco tov AA. Tote EM // AT, omote:
EM L AB
AMNG:
AA 1 BE

omote 10 M etvan opBdkevtpo oto tpiywvo BAE. Apa:

BM L AE

A
Opwg oto AAZ givor BM // ZA kot ago:
BM L AE

0o elvon kou ZA 1L AE.

10. X¢ éva tpiyovo ABI, pe A =45 ka ['=30° , pépovpug 1 owapeoso AM. Na ao-
dery0ci 611 MAB =30°.

Avon
Dépovpe BN L AT'. Tore:
Bl _Bm
2

Kat €161 10 Tpiyvo BMN eival icomAevpo. Enet-
87 B=105° kar NBM =60°, eivan:

BN
A

A A N
ABN =45°=A
Apa NA =NB=NM. To tpiyovo Aoumrév NAM
elvat 1000KEAEG KO EMELON:
R R . 30°+y 30°
— — o
AMB=MAT + MTI'A =30° +y B M T

&yovpe:
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NMB = 60° < y+(30° +y) = 60° < y =15°

A@obd MAT =y=15° ko A =45°, eivar MAB =30°.

Allog TpoTTOG
Dépoupie to Vyog AA Kat ) ddpeso AN Tov AZF . Etvon MN // AB, ondrte:
MNT =45° kot AMN =45° +30° = 75° A
To tpiyovo AAN egival 16o6mAeELPO, 0POD

AT

AN 5 = AN kot AAN =60°. Apoi:

ANM = 75° = AMIN

Enopévog AA=AM kat 0god AAM =90° _I3
givat: A B M r

AMA =45° < [+ MAT =45° < MAT =15° < MAB =30°

11. Aiveton tpiyovo ABT kon ta dyn AA, BE, mov téuvoviar oto H. Av M, N &ivar ta
péoa tov AB ko HT, va amodeyfei 61t MN L AE .

Yrooeién
Eivou A
MA=ME = ﬁ
2
M
Ko E
NA=NE = E
2
B A r

Apa MN L AE, 616ty MN givan | pecokdBetog tov AE.
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12. Aiveton k0rhog pe kévrpo O kot pia axtiva tov OA. H pecoxdfetoc e axtivag OA
TépVEL Tov Kukho ota onpeia B kot I'. No vmoAoyiotel | yovia BOT .

Yrooeién
Dépvovpe Tic AB kot AT Emedn ta onpeio g HeGOKaBETOL 1G0mEYOVY 0o Ta GIKpQL

Tov gubuypdppov Tupatoc, Ha ivat:
BO=BA xu I'O=TA
Apa:

BA=BO=R=0A xat TA=TO=R =0A

Ta tpiyova Aowmdv OAB kar OAT eivon woomievpa. Apa:

BOT = 60° +60° =120°

13. e opboymvio tpiywvo ABT (A =90°) @épvovpe 10 Vyog AA. H dyyotopog g yovi-
og r TEUVEL TN S1YOTOUO TG YOVIOG BAA ot0 E. Av M &ivor 10 UEGO TNG TAELPAG
AT, vo aroderyfei ot

a) 1o tpiyovo MAE eival icookeAéc,
B) EM // BT.

Yrooeién
o) Ene1or AA L BT, ot yovieg BAA xou I givan 10€G, G CLUTANPOUOTIKEG TG YOVi-
og B. Apa: B
EAT+El'A = (¢+0)+¢ =
=2¢+®=BAA +AAT =90°

To tpiymvo Aowmdv AETL eivar opbo-
yovio 610 E kot enedn 1 EM eivar )
dibipecog mpog v vrmoteivovoa, O
elvau:

==

EM MA

Apa to tpiyovo MAE eivat 1cookeréc.
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B) Apov EM = % =MTI, to tpiyovo MET eival 1cookeréc. Apa:

MET = MI'E = E'B = ¢

And v 16610l MET = EI'B nwpokvntel 6tt EM // BI.

14. ¢ éva opBoydvio tpiyovo ABT (A =90°) eivon B =30°. H kéBem and 10 A mpoc

A

dyyotépo BA tov ABIT tépver ) BT oto E. Na anodeyfei otu:
a) AA=AE,

B) BA=2AE.

Yrooeién
A
a) Zto BAE n BA &ivor pecokdfetoc. Apa AA =AE.

B) Av M givan 10 péco g BA, tote:

AMZ%ZMB
2
ondte AMA =30° . Etou:
ANz%@%z%@BAzZAE

15. Z¢ éva 1ookeléc tpiymvo ABT givon AB= AT kat A=120°. 2ty mievpd BT maip-

voupe to onpeia A, E, dote BA = AE =ET" . Na amodeiydei 611 10 tpiyovo AAE eivar
166mAELPO.

Yrooeién
Eivor B=1=30°. ®épovpe AM L BT kar AZ L AB. Av Bécovpe:

BA=AE=El'=aqa

01 AM = %, St to AAE eivan emiong -

cookeAéc. Emelon B =30°, eivau:

_AB_

AZ S_AM
2 2

Apan AA givar dty0ToUOC TG YOViag BAM =60° . Enopévac:
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Ko 1ot AAE = 60° .
R A
Opota aipvovpe 6Tt AEA =60° , onote 10 AAE givan 166mhevpo.

16. Aiveton opBoydvio tpiyevo ABT (A =90°), to byoc AA, ot tpoforéc E, Z tov A 61ig

AB, AT avtictotya kat ot 7poPoréc H, ® tov E, Z avtictoya ot BI'. Na amodetydel
6t AH=A0O.

Yrooeién

To AEAZ givan opBoydvio kot emopévag ot AA, EZ diyo-
TopovvTol 6to M. AALG:

EH//MA /I Z©

210 tpanélio Aowdv EZOH n MA 0o givor d1dpecoc, 510TL to
M eivar péco tov EZ. Apa:

AH =A®

17. Aiveton opBoymvio tpiywvo ABT, pe A=90°, n ddpecog I'™M kan 1 Tpofoin A Tov A
wavo ot M. Av N eivaito péco tov T'A, va amodeyfei 61t BA L AN,

Yrooeién
"Eote H to péoo tov gubuypdppov tpunpatog AA.
10 1piywvo AAB to tuue MH evovel ta péoca M kot H tov mievpav AB kot AA
avtioctoya. Emopévmg:

MH/BA (1)

Opota, and 10 Tpiymvo AAT mpoxdntel 61t NH // TA won enet-
on T'A L AB, 0o givar kou NH L AM . Eivat oxoun:

AA1TM

[Mapatnpodpe 61t oto tpiyoovo MAN, ot NH kot AA eivon ot evfeieg 600 vymv, omote

B

7o H givar 10 opBdkevpo tov Tprydvov avtov. Emopévoc 1 MH eivar 1 evBeia tov tpitov
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vyovug, niadn MH L AN . Adym g (1), Oa etvar kon BA L AN .

18. Aiveton opBoydvio Tpiywvo ABT, To Dyog AA mpog v vroteivovsa BT, 1 Syyotduog
AE g yovioag AAB ka M OOTOUOG TNG YwViog I, mov tépvel v AA oto Z. Na
amodeydel otL:

a) I'Z 1L AE,
B) EZ // AB.
Yrooeién
a) Oryovieg AAB xor T givan {0eg G CLUTANPOUATIKEG TNG B.Eto €YOvLE:

20=20=0=0¢ 1
Opora givar:
B=AAI=x
Amo 1o tpiymvo AAB maipvovpe:

@
Xx+20=90° o x+0+0=90° &

Sx+0+0=90° <

< EAT+ZIA =90° < T'Z 1 AE

B) Hapatnpodpe 6t ot0 Tpiywvo AEL ot AA kot I'Z givai ot evbeieg dvo vydv. ‘Etot to
Z givar 10 opBoKeVTPO TOL TPLydvVov, omdte toyvel EZ L AT . Emewdn 1oydel ko BA L AT,
0o givon teMd EZ // AB.

BiBAloypawia :
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	1. Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ, η διχοτόμος ΒΔ, η προβολή Ε του Α πάνω στην ευθεία ΒΔ και η παράλληλη από το Ε προς τη ΒΓ, που τέμνει την ΑΓ στο Ζ. Να αποδειχθεί ότι .
	2. Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ, το μέσο Μ του ΒΓ και το σημείο τομής Ε των ΑΜ και ΒΔ. Να αποδειχθεί ότι:
	α) ,
	β) ,
	γ) η ευθεία ΓΕ διέρχεται από το μέσο της ΑΒ.

	3. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ, με . Φέρνουμε το ύψος ΑΔ, τη διχοτόμο ΑΕ και τη διάμεσο ΑΜ. Να αποδειχθεί ότι .
	4. Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ και το συμμετρικό Ε του σημείου Α ως προς τη διαγώνιο ΒΔ. Να αποδειχθεί ότι το ΒΓΕΔ είναι ισοσκελές τραπέζιο.
	5. Τρεις άνισοι κύκλοι έχουν τα κέντρα τους στην ίδια ευθεία, όπως δείχνει το διπλανό σχήμα. Αν , να αποδειχθεί ότι .
	6. Δίνεται κύκλος κέντρου Κ και ένα σημείο Σ στο εξωτερικό του. Από το Σ φέρνουμε δύο τέμνουσες ΣΑΒ και ΣΓΔ τέτοιες, ώστε . Να αποδειχθεί ότι .
	7. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ, με , σημείο Δ στη βάση ΒΓ και σημείο Ε στην πλευρά ΑΓ τέτοιο, ώστε . Να αποδειχθεί ότι:
	(Διαγωνισμός ΕΜΕ)

	8. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ  και οι διχοτόμοι του ΒΔ και ΓΕ. Αν ΕΗ, , να αποδειχθεί ότι .
	9. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ  το ύψος ΑΔ, το μέσο Ε του ΓΔ και σημείο Ζ στην προέκταση του ΑΒ, ώστε . Να αποδειχθεί ότι .
	10. Σε ένα τρίγωνο ΑΒΓ, με  και , φέρουμε τη διάμεσο ΑΜ. Να αποδειχθεί ότι .
	11. Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και τα ύψη ΑΔ, ΒΕ, που τέμνονται στο Η. Αν Μ, Ν είναι τα μέσα των ΑΒ και ΗΓ, να αποδειχθεί ότι .
	12. Δίνεται κύκλος με κέντρο Ο και μια ακτίνα του ΟΑ. Η μεσοκάθετος της ακτίνας ΟΑ τέμνει τον κύκλο στα σημεία Β και Γ. Να υπολογιστεί η γωνία .
	13. Σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ  φέρνουμε το ύψος ΑΔ. Η διχοτόμος της γωνίας  τέμνει τη διχοτόμο της γωνίας  στο Ε. Αν Μ είναι το μέσο της πλευράς ΑΓ, να αποδειχθεί ότι:
	α) το τρίγωνο  ΜΑΕ  είναι ισοσκελές,
	β) ΕΜ // ΒΓ.

	14. Σε ένα ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ  είναι . Η κάθετη από το Α προς τη διχοτόμο ΒΔ του  τέμνει τη ΒΓ στο Ε. Να αποδειχθεί ότι:
	α) ,
	β) .

	15. Σε ένα ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ είναι  και . Στην πλευρά ΒΓ παίρνουμε τα σημεία Δ, Ε, ώστε . Να αποδειχθεί ότι το τρίγωνο ΑΔΕ είναι ισόπλευρο.
	16. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ , το ύψος ΑΔ, οι προβολές Ε, Ζ του Δ στις ΑΒ, ΑΓ αντίστοιχα και οι προβολές Η, Θ των Ε, Ζ αντίστοιχα στη ΒΓ. Να αποδειχθεί ότι .
	17. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ, με , η διάμεσος ΓΜ και η προβολή Δ του Α πάνω στη  ΓΜ. Αν  Ν  είναι το  μέσο του  ΓΔ, να αποδειχθεί ότι .
	18. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ, το ύψος ΑΔ προς την υποτείνουσα ΒΓ, η διχοτόμος ΑΕ της γωνίας  και η διχοτόμος της γωνίας , που τέμνει την ΑΔ στο Ζ. Να αποδειχθεί ότι:
	α) ,
	β) ΕΖ // ΑΒ.


