Μαθηματικά Κατεύθυνσης
Επαναληπτικό Διαγώνισμα
Γ΄ λυκείου -2009
Θέμα 10 :  

Α.  Έστω μια συνάρτηση f(x) , ορισμένη σε ένα διάστημα Δ. Αν 

· η f(x) είναι συνεχής στο Δ και 

· f΄(x)=0 , για κάθε εσωτερικό σημείο του Δ , 

       να αποδείξετε ότι η f(x) είναι σταθερή σε όλο το διάστημα Δ. 
Μονάδες 10
Β. Να γράψετε τον ορισμό της 1-1 συνάρτησης. 
Μονάδες 5

Γ. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στο τετράδιό σας την ένδειξη 
    Σωστό ή Λάθος δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση.
α. Αν μία συνάρτηση f(x), με πεδίο ορισμού το 
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 είναι κυρτή και 2 φορές παραγωγίσιμη , 

    τότε f΄΄(x)
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, για κάθε x
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Μονάδες 2

  β.  Αν f(x)  είναι μια συνεχής στο 
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 συνάρτηση , τότε: 
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f(t)dtf(-x) , 

για κάθε x. 
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Μονάδες 2

  γ. Αν f(x) είναι μια γνησίως αύξουσα συνάρτηση στο 
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, τότε f(x) 
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 , για κάθε x
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Μονάδες 2

  δ. Αν z1 ,z2 
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 , τότε ισχύει η ισοδυναμία : 
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Μονάδες 2
ε. Αν f(x), g(x) δύο συναρτήσεις με πεδίο ορισμού το 
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 και 
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 , τότε
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 Μονάδες 2
Θέμα 20 :

Δίνεται ο μιγαδικός  z= (2ημα+1) +(3-2συνα)i , με 
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Α. Να αποδείξετε ότι οι εικόνες των σημείων Μ(z) , είναι σημεία κύκλου. 

Μονάδες 6

Β. Να βρεθούν οι μιγαδικοί z που έχουν το μέγιστο και το ελάχιστο μέτρο. 

Μονάδες 6

Γ. Να βρεθούν τα μέτρα των μιγαδικών του ερωτήματος Β. 

Μονάδες 6

Δ. Να αποδείξετε ότι : 
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Μονάδες 7

Θέμα 30 :

Α.
Δίνεται η συνάρτηση 
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α.  Να υπολογίσετε την τιμή του α ώστε η f να είναι συνεχής στο διάστημα 
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Μονάδες6
β.  Να εξετάσετε αν η f είναι συνεχής στο 0.

Μονάδες 4
γ.  Να υπολογίσετε τα λ , β για τα οποία η ευθεία ψ = λx +β είναι πλάγια ασύμπτωτη της γραφικής παράστασης της f όταν x 
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 και όταν x 
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Μονάδες 8
δ.  Να μελετήσετε την γραφική παράστασης της f ως προς τα κοίλα. Έχει σημεία καμπής;

Μονάδες 7
Θέμα 40 :

Δίνεται η παραγωγίσιμη συνάρτηση f: ( 0,+
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, για την οποία ισχύουν: 

i. f(x)
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ii. f΄(x) 
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iii. 
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iv. H γραφική παράσταση της f(x) διέρχεται από το Α(1,1).

Έστω 
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α. Να αποδείξετε ότι η συνάρτηση G(x) είναι παραγωγίσιμη και να βρείτε την G΄(x).
Μονάδες 5

β. Nα προσδιορισθούν τα διαστήματα στα οποία η συνάρτηση 
[image: image26.wmf]G(x)

είναι κυρτή ή κοίλη και να 
     βρεθούν(αν υπάρχουν) τα σημεία καμπής της γραφικής της παράστασης.
Μονάδες 3
γ. Να γράψετε την εξίσωση της εφαπτομένης της γραφικής παράστασης της 
[image: image27.wmf]G(x)

 , η οποία 

    διέρχεται από το σημείο Α(1,1).
Μονάδες 3
δ. Να αποδείξετε ότι η 
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 αντιστρέφεται και στη συνέχεια να αποδείξετε ότι 
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για κάθε x
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0. Πότε ισχύει η παραπάνω ισότητα; 
Μονάδες 7
ε. Να αποδείξετε ότι : 
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Μονάδες 7
Διάρκεια 3h
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