ΘΕΜΑ Γ

Γ1 : , 

, για x=0 , c=1, άρα 



, (αφού αποδείξουμε πρώτα ότι η συνάρτηση  ex-x παρουσιάζει ολικό ελάχιστο το 1 ,επομένως ex-x >0).

 και τελικά f(x)=ln(ex-x)+c2, για x=0, c2=0
Γ2: f γνησίως φθίνουσα στο (-∞,0] και γνησίως αύξουσα στο [0,+∞) παρουσιάζει ελάχιστο στο 0 το f(0)=0

Γ3 :

Έστω φ(x)= η οποία έχει δύο ακριβώς ρίζες  x1(-∞,1) και x2(1,+∞) και αλλάζει πρόσημο εκατέρωθεν των ριζών.
Γ4: Θεώρημα Bolzano για την g(x)= ln(ex-x)-συνx
g(0)g(π/2)=-f(π/2)<0 (η f παρουσιάζει ελάχιστο το 0 , άρα f(π/2)>0

>0 στο (0,π/2)
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