Λύσεις των θεμάτων στα μαθηματικά Θετικής και Τεχνολογικής κατεύθυνσης

Θέμα Α
Α.1 …

Α.2…

Α.3 α) (Σ), β(Σ), γ) (Λ), δ) (Λ), ε) (Σ)

Θέμα Β

Β.1 
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 οπότε ο γεωμετρικός τόπος των εικόνων του μιγαδικού αριθμού z είναι κύκλος με κέντρο 
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Β.2. Από τη σχέση 
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Β.3 . Είναι 
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Επειδή όμως ο z κινείται στον κύκλο του Β.1 ερωτήματος θα ισχύει: 
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Β.4. Είναι :
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Θέμα Γ

Γ1. 

Έχουμε: 
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Για 
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 οπότε ισχύει: 
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Θα δείξω ότι 
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 για κάθε πραγματική τιμή του x. Θεωρούμε τη συνάρτηση 
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Για 
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 οπότε η h παρουσιάζει ολικό ελάχιστο στο 
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Για 
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Γ2. Είναι 
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Θα είναι για 
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 και επειδή η f είναι συνεχής στο 
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Επίσης για 
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 και επειδή η f είναι συνεχής στο 
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Γ3. Είναι 
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Θεωρούμε τη συνάρτηση 
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 η οποία είναι παραγωγίσιμη στο R (πράξεις με παραγωγίσιμες) με 
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Με 
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Για 
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 γνησίως αύξουσα στο 
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Οπότε η g παρουσιάζει ολικό μέγιστο στο 1 το 
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Επειδή 
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Και 
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Έτσι για την g ισχύει: 
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 το οποίο είναι και μοναδικό λόγω της μονοτονίας της g στο 
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Οπότε η f παρουσιάζει ένα μόνο σημείο καμπής το 
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Ομοίως για την g ισχύει: 
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Οπότε η f παρουσιάζει ένα μόνο σημείο καμπής το 
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Γ4. Θεωρούμε τη συνάρτηση 
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 οπότε από το θεώρημα του Bolzano θα υπάρχει ένα τουλάχιστον 
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 η συνάρτηση k είναι γνησίως φθίνουσα στο 
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 είναι μοναδικό
Θέμα Δ.

Δ1. Είναι 
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Ομοίως λόγω συμμετρικής σχέσης βρίσκουμε:
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Επειδή η g είναι συνεχής στο 
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Για τον ίδιο λόγω (λόγω συμμετρικών σχέσεων) βρίσκουμε ότι και η g είναι παραγωγίσιμη στο R με 
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Από τις σχέσεις (1) και (2) προκύπτει ότι: 
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Δ2. Με 
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Δ3. 
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Δ4. Επειδή 
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Αφιερωμένα σε σένα Μπάμπη (Στεργίου) και κοίταξε αν έχω κάνει καμιά πατάτα!
Στάθης Κούτρας
_1367047967.unknown

_1367049444.unknown

_1367049745.unknown

_1367050877.unknown

_1367054371.unknown

_1367058265.unknown

_1367058266.unknown

_1367061646.unknown

_1367054718.unknown

_1367057269.unknown

_1367051021.unknown

_1367051917.unknown

_1367052765.unknown

_1367053768.unknown

_1367051935.unknown

_1367052323.unknown

_1367051433.unknown

_1367051888.unknown

_1367051257.unknown

_1367050931.unknown

_1367050954.unknown

_1367050893.unknown

_1367050022.unknown

_1367050526.unknown

_1367050828.unknown

_1367050841.unknown

_1367050793.unknown

_1367050111.unknown

_1367050241.unknown

_1367050046.unknown

_1367050079.unknown

_1367049952.unknown

_1367049964.unknown

_1367049921.unknown

_1367049568.unknown

_1367049696.unknown

_1367049715.unknown

_1367049667.unknown

_1367049506.unknown

_1367049537.unknown

_1367049458.unknown

_1367048719.unknown

_1367049024.unknown

_1367049420.unknown

_1367049436.unknown

_1367049397.unknown

_1367048913.unknown

_1367048997.unknown

_1367048749.unknown

_1367048315.unknown

_1367048649.unknown

_1367048682.unknown

_1367048557.unknown

_1367048030.unknown

_1367048075.unknown

_1367047995.unknown

_1367046504.unknown

_1367046983.unknown

_1367047707.unknown

_1367047828.unknown

_1367047937.unknown

_1367047771.unknown

_1367047466.unknown

_1367047631.unknown

_1367047047.unknown

_1367046845.unknown

_1367046928.unknown

_1367046957.unknown

_1367046894.unknown

_1367046649.unknown

_1367046761.unknown

_1367046537.unknown

_1367046151.unknown

_1367046375.unknown

_1367046462.unknown

_1367046495.unknown

_1367046404.unknown

_1367046319.unknown

_1367046350.unknown

_1367046272.unknown

_1367044692.unknown

_1367045953.unknown

_1367046077.unknown

_1367044989.unknown

_1367044669.unknown

_1367044683.unknown

_1367044492.unknown

