
ΣΥΝΑΡΤΗΣΗ  -  ΕΜΒΑ∆ΟΝ 

Έστω η συνάρτηση  ࢌሺࣂሻ ൌ ׬ ห√૚ െ ࢞૛ െ ૚ ࢞ࢊหࣂࣆࣁ
૙  µε  ૙ ൑ ࣂ ൑ ࣊

૛
   

1) Να µελετήσετε την f ως προς τα ακρότατα. 

2) Υπολογίστε το ολοκλήρωµα   ׬   ࣂࢊሻࣂሺࢌ
࣊
૛

૙  . 

ΛΥΣΗ 

 

(α)  Η συνάρτηση f παριστάνει το γραµµοσκιασµένο  εµβαδόν του σχήµατος . 
Άρα το άθροισµα των εµβαδών των δύο µικτόγραµµων  τριγώνων  είναι  
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െ ࣂ ൅ ሺ૚ െ ,µε θ∈[0   ࣂࣆࣁሻࣂࣇ࣏࣌
࣊
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 ] . 

Η f είναι παραγωγίσιµη στο   [0, ࣊
૛
 ] µε  ࢌ΄ሺࣂሻ ൌ ࣂࣇ࣏࣌ െ ૛ሺ࣏࣌ࣂࣇሻ૛  

Η εξίσωση  f΄(θ)=0 δίνει   ࣂ ൌ ࣊
૛

   ή  ࣂ ൌ ࣊
૜
  . Η f είναι γνησίως φθίνουσα στο  

[0,
࣊
૜
 ] και γνησίως  αύξουσα στο ሾ࣊

૜
, ࣊

૛
ሿ  . Επειδή  f(0)= ࣊

૝
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  , η f παρουσιάζει µέγιστο στο  x=0 και ελάχιστο στο x= ࣊
૜
  . 

(β) Για την παραπάνω συνάρτηση βρίσκουµε  ׬ ࣂࢊሻࣂሺࢌ ൌ ڮ ൌ ૚
૛

࣊
૛

૙   . 
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