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. Επίσης από την ισότητα των τριγώνων  ΑΑ’Η και ΑΒΓ προκύπτει ότι 
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το μέσο της ΑΑ'
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. Ομοίως αν Ι είναι το μέσο της ΒΓ αποδεικνύεται (σκεφτείτε το σχήμα ανάποδα) ότι ΑΙ είναι κάθετη στην ΕΗ.

[image: image1.wmf]$

µ

$

µ

µ

ό το τρίγωνο ΑΘ'Γ

,,' 

συνευθειακά

0000

901809090

ap

QAQ

¢

j+w+=Þj+w=ÞQ=ÞAQ^BG

Απόδειξη

Έστω 
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 είναι οι προβολές των ΒΔ και ΓΖ στο φορέα της ΒΓ. Αν ΑΘ’ είναι το ύψος του τριγώνου ΑΒΓ, τότε τα τρίγωνα 
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 και 
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 είναι ίσα (είναι ορθογώνια με ίσες υποτείνουσες (
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 από το τετράγωνο ΑΒΔΕ) και μία οξεία γωνία 
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 (οξείες με κάθετε πλευρές). Οπότε θα ισχύει και 
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. Ομοια τα τρίγωνα 
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 και 
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 είναι ίσα οπότε θα ισχύει και 
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. Από (1) και (2) ισχύει 
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Απόδειξη

1ος τρόπος: Φέρνουμε την 
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 (
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 σημείο της ΒΓ). Τότε από το «τραπέζιο» (ίσως και παραλληλόγραμμο) 
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 το  
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 θα είναι το μέσο της 
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 (η 
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 και Μ το μέσο της ΔΖ (η 
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 είναι διάμεσος του τραπεζίου)). Επειδή από το iv) ισχύει: 
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 συμπεραίνουμε ότι το 
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 θα είναι και το μέσο της ΒΓ, οπότε επειδή είναι και 
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 το τρίγωνο ΒΜΓ είναι ισοσκελές με «βάση» την ΒΓ. Επίσης από το «τραπέζιο» 
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 και τη διάμεσό του 
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 θα ισχύει: 
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 οπότε επειδή η διάμεσος του
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