
ΑΦΙΕΡΩΜΕΝΟ ΣΤΟΝ ΚΑΤΑΠΛΗΚΤΙΚΑ ΑΝΕΡΧΟΜΕΝΟ ΓΡΗΓΟΡΗ 
 
Η ευθεία Simson του σημείου Μ διχοτομεί το ευθύγραμμο τμήμα ΜΗ όπου Η είναι 
το ορθόκεντρο του τριγώνου ΑΒΓ.  

 
Απόδειξη 

Έστω  το σημείο στο οποίο το 
ύψος ΑΔ του τριγώνου ΑΒΓ 
τέμνει τον περιγεγραμμένο του 
κύκλο. Θα δείξω ότι τα σημεία 
Η και   είναι συμμετρικά ως 
προς την ΒΓ. Πράγματι έχουμε: 
 



έ  στο ίδιο τόξο

ό το εγγράψιμο τετράπλευρο ΑΒΔΖ
(οι κορυφές του Δ και Ζ βλέπουν την 

πλευρά του ΑΒ υπό ίσες (ορθές γωνίες))

 



     

 

 

Άρα στο τρίγωνο 


  το ΒΔ 
είναι ύψος και διχοτόμος άρα 
θα είναι και μεσοκάθετος 
δηλαδή τα σημεία Η και   
είναι συμμετρικά ως προς την 
ΒΓ οπότε η ΒΓ είναι 
μεσοκάθετος του τμήματος 

 . Αν Ε είναι το σημείο 
τομής της   με την ΒΓ και Τ 
το σημείο τομής της ΜΗ με την 

ευθεία του Simson τότε θα έχουμε: το τρίγωνο 


  είναι ισοσκελές (αφού το Ε ανήκει 

στη μεσοκάθετη του   και συνεπώς     : 1       . Αλλά 



      

2 3
2 3

από το εγγράψιμο τετράπλευρο ΜΓΜ
(  δύο κορυφές του Μ ,  βλέπουν την πλευρά 

του ΜΓυπό ίσες (ορθές γωνίες)εγγεγραμμένες στο ίδιο τόξο ΑΜ

2 3 2 3 : 2


 

             

Από τις σχέσεις (1) και (2) παίρνουμε     2 3 : 3      Επίσης ισχύει: 

    
2ό  εναλλάξ στις παράλληλες ΑΗ' και ΜΜ

( ά  στην ίδια ευθεία ΒΓ)

2 : 4
 

 

       . Από τις παραπάνω σχέσεις γίνεται 

φανερό ότι και το τρίγωνο 2


   είναι ισοσκελές και όμοιο του ισοσκελούς 


  κατά 

συνέπεια ισχύει   
2 2      και επειδή οι γωνίες αυτές κατέχουν θέση εντός 

εναλλάξ στις ευθείες ΗΕ και ΣΤ θα ισχύει:  // : 5  . Επίσης από το ορθογώνιο 

τρίγωνο 2


   επειδή 2


   είναι ισοσκελές εύκολα (γωνιακά) αποδεικνύεται ότι και 

το τρίγωνο 2


   είναι ισοσκελές με αποτέλεσμα τελικά το Σ να είναι το μέσο της ΜΕ. 

Τέλος από το τρίγωνο 


 ισχύει: 
 το μέσο της ΜΕ

//
 το μέσο της ΜΗ


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

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