Συνημμένο 116.

ΑΠΟΣΠΑΣΑ ΑΠΟ ΤΗΝ ΠΑΡΑΓΡΑΦΟ 10Ι(197) ΤΟΥ ΒΙΒΛΙΟΥ ΜΟΥ «ΝΕΑ ΣΤΟΙΧΕΙΑ ΓΕΩΜΕΤΡΙΑΣ.
Κυκλική Αρμονική Ενέλιξη.

Στην Πρόταση 10ι(44), όπως είδαμε, εμφανίζεται μία Αρμονική Ενέλιξη, παρόμοια με εκείνη της Πρότασης 10ι(200), την οποία ονομάσαμε Κυκλική Αρμονική Ενέλιξη, καθώς τα ζεύγη των συζυγών σημείων της είναι ομοκυκλικά.
Έτσι πήραμε την αφορμή να αναφερθούμε στο θέμα αυτό, καθώς δεν βρήκαμε σχετικά στοιχεία στην βιβλιογραφία.

Παρακάτω θα δώσουμε μερικά στοιχεία για την Κυκλική Αρμονική Ενέλιξη, 
(περιτύλιξη).

Σχήμα Κυκλικής Αρμονικής Ενέλιξης,
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1/.Κυκλική Ενέλιξη. 
Δεν βρήκαμε σχετικά στοιχεία.
α/. Αρμονική Κυκλική Ενέλιξη (Σχήμα 31).
1. Ορισμός.
Τα ζεύγη των ομοκυκλικών σημείων Α - Α', Β - Β', Γ - Γ',…., λέμε ότι βρίσκονται σε κυκλική αρμονική ενέλιξη, όταν όλα αυτά τα ζεύγη είναι ομοκυκλικά και  διαιρούν αρμονικά το ίδιο ζεύγος σημείων Μ, Μ', του ίδιου κύκλου. 

Δηλαδή είναι:     
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,…….                                                                                         (1) .
ή  (MM'AA')= (MM'ΒΒ')= (MM'ΓΓ')=…= (MM'ΖΖ')= …=(MM'ΠΠ')=… =1         (2).
ή, αν ληφθεί υπόψη το ανάλογο Θεώρημα του Νεύτωνα για κύκλο [Πρόταση 11(28), που θα ακολουθήσει], και το μέσον Ο του τμήματος  ΜΜ', τότε θα έχουμε:  ΜΟ2=Μ'Ο2=ΟΑ.ΟΑ'= ΟΒ.ΟΒ'= ΟΓ.ΟΓ'=…=ΟΖ.ΟΖ'=…ΟΠ.ΟΠ'= …       (3).
2.  Ορολογία.

Το Ο ονομάζεται κέντρο της ενέλιξης, το   ΜΟ2 ή το  Μ'Ο2, δύναμη της ενέλιξης, συζυγή τα ζεύγη των σημείων Α - Α', Β - Β', Γ - Γ',…., ενώ το ζεύγος των σημείων Μ, Μ' διπλά σημεία.

3.  Προσδιορισμός αρμονικής ενέλιξης.

Εύκολα διαπιστώνουμε ότι μία αρμονική κυκλική ενέλιξη προσδιορίζεται, όταν είναι γνωστά: ο κύκλος που ανήκει, τα διπλά της σημεία, ή το κέντρο της και η δύναμή της, ή δύο ζεύγη συζυγών σημείων της.
β/. Αναρμονική Κυκλική Ενέλιξη.
Σε αυτή θα αναφερθούμε αργότερα [Περισσότερα στην παράγραφο 10ι(197), του βιβλίου μου «Νέα Στοιχεία Γεωμετρίας», τόμος 10].                                     
Παρατηρήσεις.ε

(α).Αν συγκρίνουμε τα παραπάνω στοιχεία της Κυκλικής Αρμονικής Ενέλιξης με τα στοιχεία, με εκείνα της Αρμονικής Ενέλιξη Σημειοσειράς, που δώσαμε με το συνημμένο 106, θα διαπιστώσουμε ότι υπάρχει μεγάλη αναλογία.
(β). Αν παρατηρήσουμε το παραπάνω σχήμα 31, θα διακρίνουμε και μία δεύτερη Κυκλική Αρμονική Ενέλιξη, με διπλά σημεία τα Ζ, Ζ', κέντρο το μέσον Μ του ΖΖ', δύναμη το ΖΜ2, Ζ'Μ2 και ζεύγη συζυγών σημείων τα Γ-Π, Β-Ρ, Α-Ζ, Μ-Μ', Α'-Σ', Β'-Ρ', Γ'-Π'.
(γ). Περισσότερα στην παράγραφο 10ι(197), του βιβλίου μου «Νέα Στοιχεία Γεωμετρίας», τόμος 10.
(δ). Το παραπάνω απόσπασμα, θα συμπληρώνεται συνεχώς με νέα στοιχεία, παράλληλα με την Πρόοδο της εργασίας αυτής, μέχρι να ολοκληρωθεί.
                                                                                       Θεσσαλονίκη  17-2-2012.

                                                                                               Νίκος Κυριαζής.
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