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συνεχής. Αν 
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α κάθε διάστημα 
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κυρτή[19]

Έστω ότι f κυρτή. Τότε από την ανισότητα Jensen είναι

 EMBED Equation.DSMT4 
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Έστω τώρα ότι ισχύει η [1]. Ας πάρουμε 
[image: image5.wmf][x,y](a,b)
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Η συνάρτηση f έχει max στο [x,y] ως συνεχής σε κλειστό, έστω στο c
Αν 
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Χωρίς βλάβη της γενικότητας δεχόμαστε ότι 
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 .Άρα η max τιμή της f στο [c-h,c+h]  υφίσταται στο c  και 
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τότε
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 αλλά λόγω της [1] είναι 
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 άτοπο από την προηγούμενη οπότε το max της f υφίσταται στο άκρο του διαστήματος [x,y]

Τότε θεωρούμε την συνάρτηση g:
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(πρόκειται για την εξίσωση ευθείας που περνά από τα 
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Παρατηρούμε ότι 
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 Θέτουμε w=f-g οπότε 
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 έχουμε υποθέσει όμως ότι η w παίρνει την μέγιστη τιμή της στα άκρα x ή y και αφού 
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 πράγμα που σημαίνει ότι η γραφική παράσταση της συνάρτησης είναι κάτω από τη χορδή της δηλαδή όπως έχουμε αποδείξει παλιότερα  η f είναι κυρτή.

Θα χρησιμοποιήσουμε την ανισότητα Jensen πολύ πονηρά ώστε να την ολοκληρώσουμε κατάλληλα





Για την f δεν φαίνεται πως θα καταλήξουμε σε κυρτότητα από το ολοκλήρωμα με μόνη πληροφορία την συνέχεια . Όμως ένας κρίκος σύνδεσης είναι το μέγιστο που μια κυρτή συνάρτηση το έχει στο άκρο και εκεί θα παίξει ρόλο το ολοκλήρωμα που εκφράζει γεωμετρικά το γεγονός ότι το εμβαδό του ορθογωνίου είναι μικρότερο από το εμβαδό κάτω από την καμπύλη πράγμα άτοπο αν για ύψος πάρουμε το μέγιστο της συνάρτησης
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