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IMepirndn

Kdémnoteg aoxioeic mou tédnxayv oto dixtuaxd toTo Mathematica' eZe-
télovtan and pio XAmwe YEVIXOTERT OTTXH.

Ané tov Kdota Tniéypago (kostas20000gr) mpotddnxay oL mapaxdte ooxioews:

AsKHSH 1. (Kdotas TnAéypapos) Na beibete st n f: R — R ya v onola
wyve f(x) +ef® =z —1 ya kdbe 2 € R etvar yvnoiws atvéovoa.

AskH=EH 2. (Kdotag TnAéypagos) Na BoeOel to medio tipdy g f : R — R
av wyve f3(x) +2f(x) =3 — 2 ya kde v € R.

To péhog nicspyros npocédece TNy TEMTY UEPKE UXOUY EQWTARNTA. XTT|
oyt oLlATNoN oL aoXNOELS AUTEC AOOMMOY amd AEXET PEAT UETAED TWV OTOLWY
xat 0 Tidvvne Homavdpednovloc Tou GUVETHEE Yia TNHY TRKOTY ETUEANUEVES AUGELC.
H enduevn doxnon cuyxevtp®vel Yepind x0plal YoUpoXTNELOTLXA QUTOV Xal GAAWY
aoxfoewy. To tehevtalo epdTnua Tne dev ancudiveta oe padntéc. 1To epwTNUa
autd o Kootag Yeplgpne éotethe plo ToAd avalutixs andvTnon.

AxKHSH 3. Eoww f, g Vo ovvaptioes ue medio opiopot to R ya tig omoleg
wyvel g(f(x) =z ya da ta x. Eotw axdun dtt n g elvar yvnoing povdétorn.

1. Na anodeibete 61 To ovvolo tiudy tng g eivar to R.
2. Na arobeibete 6u1 etvar f~1 = g.
3. Na anodeilere 61 n f éxer ovvodo nyudv o R.

4. Na anodetéete 6n1 n f elvar yvnoiws povétorn pe oo €idog povotoriag e
msg-

5. Na amodetbete 6t1 01 g, f elvar ovveyels.
ATNOAEI=H.
1. Apxel va del&ouye 611 xdde aprdude y elvon tur e ¢g. Etodyouye 1o y ot

oyéon g(f(xz) = x ot ¥on tou & xo Bploxovue g(f(y) = y. Apa 10 y
elvan exdva Tou f(y) péow e g.
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2. H f ebvar 1-1 86t av vrotedel 6t f (x1) = f(x2) Vo ebvor g (f (21)) =
g (f(x2)). Emopévewc x1 = za. ‘Apa n f elvow avuioteéduun. AMG xon
N g evan avtioTeédyn agoL eivon yvnolwg povétovn. Mdhota 0 medlo
optopol g g~ elvor o R ool 1o 6lvoro Tway tne g ebvar o R. Av o1
oyéon g (f (z)) = & avuxatacthoouue oto ' uéhog 6mov x o g (9~ * (z))
Vo Bpolue g (f (x)) = g (97" (z)) mouv onpodver (1 g ebvor 1-1) 6n f (z) =
g 1 () v xd9e x € R. Ou ouvapthoeic f xu g1 ebvou foec. Apa o auté
Vo oupPaivel xou pe Tic avtioTpogéc Touc. Apa f1 =g.

3. To olvoro Ty e f oupnintel ye to medlo opopol tne f~1 dnhady To
nedlo oplopol tng g dnhadh o R.

4. H anédeln ouvictaton 610 va anodelloupe 6Tl avtioTpoges GUVIPTATELS
€y ouv 1o (Bio eldog povotoviag mou elvor TuTX xou Yvwo T Ac unodécouue
6tL 1 g ebvon Yvnolne adZovoa (n tepintwon énou 1 g elvon yvnolne edivouoa
elvan mopbpola). Oewpolue z1 < T2 and 10 1edio opiouol e f dInhadh and
0 R. Oéhovpe f(z1) < f(z2). Av autd dev woyle tte

f(x1) = f(22) A f(x1) > f(22)

Av eqopudooupe ™y g oty TEdTN TEp(nTwoN Vo EYOUUE T1 = T XL OTN
deltepn x1 > x2 (dtomo). Apa n f elvon yvnolwe adZovoa.

5. AmodewxvOoupe Ty cuvéyew e g. H ouvéyewa tne f amodevieton avdho-
ya. H déo tne anddeine nepiéyeton o€ €vo YEVIXOTEPO AMOTEAEGUA GUMPULVL
e to onolo xdde cuvdptnon nou anexovilel SLC TN O SLEG TN Yo Efvo
yvnolog yovétovn ebvor cuveyfc: Oewpolue o € R xan éva Sidotnua (A, B)
TouL TEpLéYEL To g (o). Ta A, B elvor Tyéc Tne g mou avTlotoLyo0y GE X3noLa
a, . Ou elvar BéBona a < o < B xou mpopavdx yia xdde x € (o, §) Yo elvon
g (z) € (A, B). Enopévac yia xéde nepioyhh U tou g (xg) undpyer neploxt
V 1tou zg étor wote g (V) CU. Apa 1 g elvon cuveyhic.
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