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1ο Θέµα 

Α)  Να αποδείξετε ότι αν A, B είναι ενδεχόµενα του ίδιου δειγµατικού χώρου Ω ενός πειράµατος τύχης 

       τότε  ( ) ( ) ( ) ( )P A B P A P B P A B∪ = + − ∩ .                                                                            (Μονάδες    8) 
 

Β)  Να γράψετε στην κόλλα απαντήσεων τον αριθµό κάθε µίας από τις παρακάτω προτάσεις και δίπλα  
      τον χαρακτηρισµό ΣΩΣΤΟ αν η πρόταση είναι σωστή, ή ΛΑΘΟΣ αν η πρόταση είναι λάθος: 

      1)  Σε κάθε κατανοµή συχνοτήτων, το άθροισµα των σχετικών συχνοτήτων είναι ίσο µε 1 ή 100%. 

      2)  Αν για τους συντελεστές µεταβλητότητας δύο δειγµάτων Α και Β ισχύει A BCV CV> , τότε  

            το δείγµα Α είναι πιο οµοιογενές από το δείγµα Β. 

      3)  Το άθροισµα της πιθανότητας ( )P A  ενός ενδεχοµένου Α και της πιθανότητας ( )P A′   

            του συµπληρωµατικού του ενδεχοµένου Α΄ είναι υποχρεωτικά ίσο µε 1. 

      4)  Τα κυκλικά διαγράµµατα χρησιµοποιούνται µόνο για την γραφική παράσταση ποιοτικών δεδοµένων. 
      5)  Αν Α και Β είναι δύο ασυµβίβαστα ενδεχόµενα ενός δειγµατικού χώρου Ω, τότε το άθροισµα  
            των πιθανοτήτων τους δεν µπορεί ποτέ να ξεπερνά την µονάδα.        
                                                                                                                                                         (Μονάδες    10) 
 

Γ)  Στην κόλλα απαντήσεων να αντιστοιχίσετε στον κάθε αριθµό της πρώτης γραµµής το αντίστοιχο 
γράµµα της δεύτερης γραµµής, ώστε να προκύψουν οι γνωστοί κανόνες για τις παραγώγους βασικών 
συναρτήσεων: 
 

Γραµµή Α 1. ( )c ′ =  2. ( )x ′ =  3. ( )x ′ =  4. ( )ηµx ′ =  5. ( )συνx ′ =  6. ( )xe ′ =  7. ( )ln x ′ =  

Γραµµή Β α.   
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                                                                                                                                                                                         (Μονάδες    7) 

 
2ο Θέµα 

Αν Α και Β είναι δύο ενδεχόµενα του ίδιου δειγµατικού χώρου  ενός πειράµατος τύχης, µε  

( ) 1
P A
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= , ( ) 1

P B
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=  και ( ) 1
P A B

10
∩ = , τότε να υπολογιστούν οι πιθανότητες: 

i)  ( )P A B∪       ii)  ( )P A′
        

 iii)  ( )P A B−           iv)  ( )P B A′∩        v)  ( )P A B′ ′∪     (Μονάδες 5x5=25) 



3ο Θέµα  

∆ίνονται οι παρατηρήσεις 1, 4, 7, 3, 5. Να βρεθούν: 

Α)  Η µέση τιµή τους x  και η διάµεσός τους δ.                                                                               (Μονάδες   5) 
           

Β)  Η διακύµανσή τους 2s  καθώς και η τυπική τους απόκλιση s.                                                    (Μονάδες   5) 

Γ)  Ο συντελεστής µεταβλητότητάς τους CV.                                                                                  (Μονάδες   5) 

∆)  Να βρείτε τις νέες τιµές των x , 2s , s και CV που προκύπτουν όταν καθεµία από τις παραπάνω  
      παρατηρήσεις διπλασιαστεί και κατόπιν αυξηθεί κατά 13.                                                        (Μονάδες   5) 

Ε)  Ποια είναι η ελάχιστη σταθερά c 0>  πρέπει να προσθέσουµε σε καθεµία από τις αρχικές  
      παρατηρήσεις ώστε το δείγµα τους να γίνει οµοιογενές;                                                            (Μονάδες   5) 

 
4ο Θέµα 

∆ίνεται η συνάρτηση ( ) ( )x 2f x x ln e λ 1= − + + , µε λ 0≥ , της οποίας η γραφική παράσταση διέρχεται  

από το σηµείο 
3

Κ ln 3, ln
4

 
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. 

Α)  Να αποδείξετε ότι λ 0= .                                                                                                            (Μονάδες   6) 

B)  Nα αποδείξετε ότι ( ) ( )f x f x x− − = , για κάθε x∈ℝ .                                                              (Μονάδες   6) 

Γ)  Να υπολογίσετε το όριο 
( ) ( )x 2

2x 1 5

2 f x f x
lim
→

+ −
− + −

.                                                                          (Μονάδες   6) 

∆)  Για κάθε α,β∈ℝ  µε α β< , να αποδείξετε ότι 
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+
.                                                (Μονάδες  7) 

 
Οδηγίες: 

1. Να απαντήσετε σε όλα τα θέµατα. 

2. Όλες οι απαντήσεις να γραφούν στην κόλλα αναφοράς και όχι στην κόλλα των θεµάτων. 

3. Να γράψετε το ονοµατεπώνυµό σας και στο αντίγραφο των θεµάτων. 
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