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21. Αν η συνάρτηση f είναι
για το οποίο f ( ) 0α =α =α =α =

22. Αν η συνάρτηση f µε
υπάρχει σηµείο α∈Αα∈Αα∈Αα∈Α

κάθε x ≠ α≠ α≠ α≠ α . 

23. Αν η συνάρτηση f  

και είναι αντιστρέψιµη

24. Έστω ο µιγαδικός αριθµός

f (x) ln z e= += += += +  έχει πεδίο

25. Έστω οι συναρτήσεις

f g����  και (((( )))) 1
f g

−−−−
���� , τότε

συνάρτηση f είναι γνήσια φθίνουσα στο —  και υπάρχει
f ( ) 0α =α =α =α = ,  τότε f ( 1) f ( 1) 0α − ⋅ α + <α − ⋅ α + <α − ⋅ α + <α − ⋅ α + < . 

συνάρτηση f µε πεδίο ορισµού το Α είναι συνάρτηση
α∈Αα∈Αα∈Αα∈Α  για το οποίο ισχύει f ( ) 0α =α =α =α =  τότε 

f  έχει πεδίο ορισµού το Α,  σύνολο τιµών

αντιστρέψιµη στο Α, τότε (((( ))))1f f (x) x−−−− ====���� , για κάθε

µιγαδικός αριθµός z x 2i= += += += + , x∈∈∈∈— . H συνάρτηση

έχει πεδίο ορισµού το —  για κάθε τιµή του

συναρτήσεις f ,g . Αν ορίζονται οι συναρτήσεις

, τότε ισχύει (((( )))) 1 1 1f g f g
−−−− − −− −− −− −====� �� �� �� � .   

 

 

 

 

Σ - Λ 

 

Σ - Λ 

 

Σ - Λ 

 

Σ - Λ 

 

Σ - Λ 

 

Σ - Λ 

 

Σ - Λ 

και υπάρχει α∈α∈α∈α∈—  Σ - Λ 

συνάρτηση 1-1 και 
τότε f (x) 0≠≠≠≠  για 

Σ - Λ 

σύνολο τιµών το f (A)  

για κάθε x A∈∈∈∈ . 

Σ - Λ 

συνάρτηση µε τύπο 

τιµή του z.                  
Σ - Λ 

συναρτήσεις: 1f −−−− , 1g−−−− ,  



 

 

Θεωρ

Θέµα 1 

Έστω η συνάρτηση f  µε τύπο y f (x)====

καθώς και η συνάρτηση g  µε τύπο

Να εξετάσετε ποιοι από τους παρακάτω

1. Αν f g====  τότε f (A) g(B)==== .       
2. Αν A B====  και f (A) g(B)====  τότε
3. f f (x)

(x)
g g(x)
    

====    
    

 για κάθε x A B∈ ∩∈ ∩∈ ∩∈ ∩

4. Αν ισχύει B f(A)∩ ≠∅∩ ≠∅∩ ≠∅∩ ≠∅  τότε
5. Αν 2f (x) x====  και g(x) x==== , τότε
6. Αν f γνήσια αύξουσα στο Α τότε
7. Αν f γνήσια φθίνουσα στο Α και

8. Αν f γνήσια φθίνουσα στο Α και

9. Αν f γνήσια αύξουσα στο Α και
10. Αν f γνήσια φθίνουσα στο Α και

Θέµα 2 

Έστω µια συνάρτηση f µε τύπο y f (x)

της παράσταση, τότε δώστε µια συνθήκη

i. Η γραφική παράσταση fC  βρίσκεται

ii.  Η γραφική παράσταση fC  βρίσκεται

iii. Η γραφική παράσταση fC  κόβει

iv. Η γραφική παράσταση fC  κόβει

Θέµα 3 

∆ίνονται οι συναρτήσεις  f και g µε

2x +2   ,    x 1
f (x)

x 3 ,    x 2

 ≤≤≤≤
==== 

− + ≥− + ≥− + ≥− + ≥
 και  g(x) ====

A. Υπολογίστε τους αριθµούς: 

i. 1f ( 1),  f (2),   f (e),  f (e )−−−−−−−− . 

ii. 1g( 1),  g(3),  g(e),  g(e )−−−−−−−− .                    

Θεωρητικά θέµατα και απλές ασκήσεις 

(Απαντήστε αναλυτικά) 

y f (x)==== η οποία έχει πεδίο ορισµού το A ≠ ∅≠ ∅≠∅≠∅

τύπο y g(x)==== , πεδίο ορισµού το B ≠ ∅≠ ∅≠∅≠∅  και σύνολο

παρακάτω ισχυρισµούς είναι σωστοί (Σ) και ποιοι

f (A) g(B) .        
f (A) g(B) τότε f g==== . 

x A B∈ ∩∈ ∩∈ ∩∈ ∩ .                  

τότε ορίζεται η g f���� .   

g(x) x , τότε f g==== .  
στο Α τότε f (2) f (3)>>>> .       
στο Α και f ( ) f ( )α > βα > βα > βα > β  τότε α < βα < βα < βα < β .  
στο Α και f ( ) 0α =α =α =α =  τότε f (x) 0≠≠≠≠  για κάθε x ≠ α≠ α≠ α≠ α
στο Α και f ( ) 0α =α =α =α =  τότε f (x) 0>>>>  για κάθε x > α> α> α> α .
στο Α και f ( ) 0α =α =α =α =  τότε f (x) 0>>>>  για κάθε x > α> α> α> α

y f (x)====  και πεδίο ορισµού το Α. Αν µε fC

µια συνθήκη για να ισχύουν τα εξής: 

βρίσκεται πάνω από τον άξονα των τετµηµένων

βρίσκεται αριστερά του άξονα των τεταγµένων

κόβει τον άξονα των τετµηµένων x x′′′′ .   

κόβει τον άξονα των τεταγµένων y y′′′′ . 

και g µε τύπους αντίστοιχα  

3x -1   ,   x 3
g(x)

2x 4,   x 2

 ≥≥≥≥
==== 

+ ≤+ ≤+ ≤+ ≤
.  

                      

.                     

 

 

 

≠ ∅≠ ∅≠ ∅≠ ∅  και σύνολο τιµών το f (A) , 

και σύνολο τιµών το g(B).  

και ποιοι λάθος (Λ). 

Σ – Λ    
Σ – Λ    
 
Σ – Λ    

Σ – Λ    
Σ – Λ    

Σ – Λ    
Σ – Λ    

≠ α≠ α≠ α≠ α .  Σ – Λ    
> α> α> α> α .  Σ – Λ    
> α> α> α> α .  Σ – Λ    

f  συµβολίσουµε την γραφική 

τετµηµένων x x′′′′ .    

τεταγµένων y y′′′′ .   

    



 

 

iii. (f g)( 1)−−−−���� , (g f )( 1)−−−−���� .                      

iv. (f g)(0)++++ , (f g)(2)−−−− , ( f )(1)

B. Εξετάστε αν ορίζονται τα ακόλουθα

f
( 2)

g
    

−−−−    
    

, 
g

(3)
f

    
    
    

, (f g)( 5)����

Θέµα 4 

Έστω η πραγµατική συνάρτηση
ερωτήσεις. 

α.  Πότε η f  είναι αντιστρέψιµη ; 

β.  Ποιο είναι το πεδίο ορισµού της

γ.  Τι γνωρίζετε για τις γραφικές παραστάσεις

δ.  Αν η f  είναι γνησίως µονότονη

Θέµα 5 

Έστω η πραγµατική συνάρτηση f 

Οι παρακάτω προτάσεις µπορεί να

Να γράψετε στο τετράδιό σας τον αριθµό
το γράµµα Λ αν αυτή είναι λάθος. 

α.  Αν 1,2 A∈∈∈∈  ώστε f (1) 2====  και 

β.  Αν η γραφική παράσταση της

παράσταση της 1f −−−−  τέµνει την

γ.  Αν f (x) 0≠≠≠≠  για κάθε x που ανήκει

Θωµάς

                      

( f )(1) , 
f

(4)
g

    
    
    

.  

ακόλουθα: 

(f g)( 5).          

συνάρτηση f µε πεδίο ορισµού το ————. Απαντήστε

αντιστρέψιµη ;  

ορισµού της  1f −−−− ;  

γραφικές παραστάσεις των f  και 1f −−−− ;  

µονότονη στο Α, αναφέρατε τι γνωρίζετε για τη µονοτονία

 µε πεδίο ορισµού το Α, η οποία είναι γνησίως

µπορεί να είναι σωστές ή λάθος. 

τον αριθµό της πρότασης και δίπλα το γράµµα
λάθος.  

και f (2) 1====  τότε η συνάρτηση f είναι γνησίως

παράσταση της f  τέµνει την ευθεία y x====  στο σηµείο 

τέµνει την y x====  στο ίδιο σηµείο. 

που ανήκει στο Α τότε η 1f −−−−  δεν ορίζεται στο 0. 

 

Θωµάς Ραϊκόφτσαλης, Μαθηµατικός,  

Κιλκίς 44 Άλιµος, 

e-mail:   raik2151@gmail.com 

 

 

                       

Απαντήστε σύντοµα στις παρακάτω 

τη µονοτονία της  1f −−−− . 

γνησίως µονότονη στο Α. 

γράµµα Σ αν αυτή είναι σωστή , ή 

γνησίως αύξουσα. 

σηµείο (1,1), τότε και η γραφική 

 


