
∆ίνονται οι µιγαδικοί z , w για τους οποίους ισχύει  |�| � |�| � √�
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να δείξετε ότι   �� 	�� � 
    

Λύση  1 

 

Αν  τουλάχιστον ένας από τους  z , w  είναι µηδέν (άρα τελικά και οι δύο αφού έχουν το ίδιο 

µέτρο)  η άσκηση είναι τετριµµένη και προφανώς ισχύει το ζητούµενο.  

 

 Για   z � 0 � w  και δεδοµένου ότι και |
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Λύση  2      για   z � 0 � w   

 

Στην προηγούμενη απόδειξη η σχέση �1� 
εκφράζει το πυθαγόρειο θεώρημα με 

υποτείνουσα την πλευρά μέτρου |
 � �|.   
Συνεπώς αν  Α και Β είναι οι εικόνες των  z και 

w  αντιστοίχως και Ο η αρχή των αξόνων τότε 

γωνΒΟΑ=90
ο
 . Για τις συντεταγμένες των 

εικόνων των   z , w  ισχύει ότι αν z(A)(x,y) τότε  

w(B)(-y,x) ή αν  
 � � 	 ��   τότε � � ��	 �� . 
(όπως εύκολα συµπεραίνεται από το διπλανό 

σχήµα από την ισότητα των τριγώνων)  

Είναι όµως 
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Λύση  3   για   z � 0 � w   

 

(Διατηρώντας την ίδια ονοματολογία) 

Είναι  |
| � |�|  από υπόθεση   και από  (1)  -- > γων(ΒΟΑ)=90
ο
    

 γων(ΒΟΑ)=90
ο
 άρα μπορούμε να θεωρήσουμ ε  ότι οι φορείς των διανυσμάτων ΟΑ,ΟΒ   

ορίζουν νέο σύστημα συντεταγμένων ως προς το οποίο  προφανώς  εξακολουθεί να ισχύει 

|
| � |�|   . Έστω |
| � |�| �  ! 0     Τότε η εικόνα του ενός  έστω z(A)  θα βρίσκεται 

πάνω στον άξονα των πραγματικών και ο z  θα έιναι ο   ρ  ή   - ρ  ενώ η εικόνα του w θα 

βρίσκεται επί του άξονα των φανταστικών συνεπώς w=ρi  ή  w=-ρi.    Σε κάθε περίπτωση 

όμως είναι  
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Λύση  4   για   z � 0 � w   
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Η τελευταία όμως  είναι το πυθαγόρειο θεώρημα για το τρίγωνο που έχει κάθετες πλευρές 

τις διανυσματικές ακτίνες των μιγαδικών 1 με εικόνα (Α)   και  
+
,    με εικόνα (Β).   Επειδή 1 

πραγματικός και ΑΟΒ=90
ο
 έπεται ότι  

+
,   βρίσκεται στον άξονα των φανταστικών άρα 

+
,   

φανταστικός .   
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   Συνεπώς 
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