Συνημμένο 194.

Σύγκλιση Διαγωνίων Αρμονικών Δεκάπλευρων.

Σημαντική Ιδιότητα Αρμονικών Δεκάπλευρων.

11(94). Οι διαγώνιες (κύριες), των Αρμονικών Δεκάπλευρων, συντρέχουν.

Απόδειξη (Σχήμα 79). 

1ος Τρόπος [Με βάση την Πρόταση 2α(45)].
Θεωρούμε Αρμονικό Δεκάπλευρο ΑΒΓΔΕΖΗΘΙΚ. Θα δείξουμε ότι: 
ΑΖ∩ΒΗ∩ΓΘ∩ΔΙ∩ΕΚ≡Λ.                                                                                        (1).
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Ó÷Þìá 79.
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Σχήμα 79.


Επειδή το δοσμένο Δεκάπλευρο είναι Αρμονικό (υπόθεση), σύμφωνα  με τον ορισμό (Συνημμένο μου 192), θα έχει αρμονικά πχ τα τετράπλευρα ΑΒΓΗ και ΖΗΘΒ, οπότε σύμφωνα με γνωστό μας Θεώρημα, θα είναι:

                                                              -2-
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Έτσι, από τη σχέση (2), σύμφωνα με την Πρόταση 2α(45) (αντίστροφο) (συνημμένο μου 59) , σημαίνει ότι αληθεύει η σχέση ΑΖ∩ΒΗ∩ΓΘ≡Λ.                    (3). 
Ακόμη, επειδή από τον ορισμό το Δεκάπλευρο αυτό, θα έχει αρμονικά και τα τετράπλευρα ΒΓΔΘ και ΗΘΙΓ, αν εργασθούμε όπως ακριβώς παραπάνω, βρίσκουμε εύκολα ότι ΒΗ∩ΓΘ∩ΔΙ≡Λ.                                                                        (4).

Ακόμη, επειδή από τον ορισμό το Δεκάπλευρο αυτό, θα έχει αρμονικά και τα τετράπλευρα ΓΔΕΙ και ΘΙΚΔ, αν εργασθούμε όπως ακριβώς παραπάνω βρίσκουμε εύκολα και ότι ΓΘ∩ΔΙ∩ΕΚ≡Λ.                                                                   (5).

Άρα, από τις (3), (4), (5) προκύπτει η (1).
2ος Τρόπος [Με βάση την Πρόταση 2α(53)].
Επειδή το δοσμένο Δεκάπλευρο είναι Αρμονικό (υπόθεση), σύμφωνα  με τον ορισμό (Συνημμένο μου 192), θα έχει αρμονικά πχ τα τετράπλευρα ΑΒΓΗ και ΖΗΘΒ, οπότε σύμφωνα με την Πρόταση  2α(53) (αντίστροφο) (συνημμένο μου 61) , θα είναι ΑΖ∩ΒΗ∩ΓΘ≡Λ.                                                                                  (6). 
Ακόμη, επειδή από τον ορισμό το Δεκάπλευρο αυτό, θα έχει αρμονικά και τα τετράπλευρα ΒΓΔΘ και ΗΘΙΓ, αν εργασθούμε όπως ακριβώς παραπάνω βρίσκουμε εύκολα ότι ΒΗ∩ΓΘ∩ΔΙ≡Λ.                                                                         (7).

Ακόμη, επειδή από τον ορισμό το Δεκάπλευρο αυτό, θα έχει αρμονικά και τα τετράπλευρα ΓΔΕΙ και ΘΙΚΔ, αν εργασθούμε όπως ακριβώς παραπάνω βρίσκουμε εύκολα και ότι ΓΘ∩ΔΙ∩ΕΚ≡Λ.                                                                   (8).

Άρα, από τις (6), (7), (8) προκύπτει η (1).
Παρατηρήσεις. 
(α). Η Πρόταση 11(94) έχει καταχωρηθεί στο βιβλίο μου «Νέα Στοιχεία Γεωμετρίας». Πιστεύω, ότι είναι νέα και ότι πρωτοεμφανίζεται εδώ.
(β). Είναι φανερό ότι στο ίδιο αποτέλεσμα φθάνουμε, αν θεωρήσουμε άλλα τρία ζεύγη διαδοχικών τετράπλευρων, αντί των παραπάνω, από τα τετράπλευρα του δοσμένου αρμονικού δεκάπλευρου.
(γ). Είναι προφανές ότι για την Πρόταση 11(94), δεν αληθεύει το αντίστροφο.

(δ). Μέχρι τώρα είδαμε ότι, εκτός από το Αρμονικό δεκάπλευρο, συντρέχουσες διαγώνιες έχουν και τα Αρμονικά εξάπλευρα και οκτάπλευρα.
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(ε). Σχετικές είναι και οι Προτάσεις 2α(45), 2α(46), 2α(53).
                                                                                        Θεσσαλονίκη  24-11-2012. 

                                                                                              Νίκος Κυριαζής.
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