3) Έστω 0 < α < β < γ με α + β + γ = 7 και αβγ = 9

i) Να δειχτεί ότι 
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 να έχει ρίζες τα α, β, γ.

ii) Θεωρήστε την συνάρτηση 
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 και βρείτε για ποιες τιμές του λ η εξίσωση f(x) = λ έχει 3 λύσεις.

iii) Να βρείτε το σύνολο τιμών για κάθε μια από τις μεταβλητές α, β, γ. 

i) Θέτω 
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Θέτω λ = αβ + βγ + γα. Άρα 
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 να έχει ρίζες τα α, β, γ.

ii) 
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x > 0 
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f συνεχής και παραγωγίσιμη στο 
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Έχω κατακόρυφη ασύμπτωτη x = 0
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 άρα δεν έχω πλάγια ασύμπτωτο
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 (To παραπάνω σχήμα δεν είναι αληθοφανές για λόγους ευκρίνειας)

iii) Θεωρώ την εξίσωση 
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Οι 3 λύσεις α, β, γ της Ρ(x) = 0 είναι εκείνα τα x για τα οποία η f(x) = λ έχει 3 λύσεις. Παρατηρώ ότι αφού 0<α < β < γ τότε 
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