Συνημμένο 202.
ΕΙΔΙΚΗ ΠΕΡΙΠΤΩΣΗ ΤΟΥ ΚΡΙΤΗΡΙΟΥ 11(101) ΚΑΙ ΕΠΕΚΤΑΣΗ ΤΗΣ ΠΡΟΤΑΣΗΣ 11(77). 

11(102). Κάθε Κεντρική Δέσμη Δέκα Ακτινών, που έχει κέντρο τυχαίο σημείο του περιγεγραμμένου κύκλου Κανονικού Δεκάπλευρου και της οποίας (δέσμης) ανά μία ακτίνα περνά από μια κορυφή του Κανονικού Δεκάπλευρου αυτού, είναι Αρμονική (εκτός από Κανονική που προφανώς είναι).
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ö=L/5=18 ìïßñåò.


Ó÷Þìá 85.
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φ=L/5=18 μοίρες.

Σχήμα 85.


Απόδειξη (Σχήμα 85). 
Έστω, Κανονικού Δεκάπλευρου ΑΒΓΔΕΖΗΘΙΚ, ο περιγεγραμμένος του κύκλος (ο) και τυχαίο σημείο Σ του κύκλου (ο). Θα αποδείξουμε ότι η δέσμη Σ(ΑΒΓΔΕΖΗΘΙΚ) είναι αρμονική.
                                                                  -2-

1ος  Τρόπος [Με βάση την Κατασκευή 11(100)].
Επειδή η δέσμη αυτή είναι Κανονική (συνημμένο μου 176), δηλαδή επειδή οι 
γωνίες φ που σχηματίζονται μεταξύ των διαδοχικών ακτινών της είναι 

φ=L/5=180) , αν τμήσουμε αυτή με ευθεία (ε), έστω στα σημεία α, β, γ, δ, ε, ζ, η, θ, ι, κ, τότε αποδεικνύουμε, όπως στην απόδειξη της Κατασκευής 11(100) (συνημμένο μου200), ότι οι τομές α, β, γ, δ, ε, ζ, η, θ, ι, κ, αποτελούν αρμονική δεκάδα, οπότε και η δέσμη Σ(αβγδεζηθικ) ή Σ(ΑΒΓΔΕΖΗΘΙΚ), θα είναι πραγματικά αρμονική. 

2ος  Τρόπος [Με βάση την Κατασκευή 11(101)]. 

Επειδή εύκολα αποδεικνύουμε ότι τα Κανονικά Δεκάπλευρα είναι και αρμονικά και το δεκάπλευρο ΑΒΓΔΕΖΗΘΙΚ θα είναι αρμονικό. Άρα, σύμφωνα με το ευθύ του κριτηρίου 11(101) (συνημμένο μου 201), η δέσμη Σ(ΑΒΓΔΕΖΗΘΙΚ) είναι πραγματικά αρμονική.

Παρατηρήσεις.
(α). Αν βασισθούμε στο κριτήριο 11(101), εύκολα διαπιστώνουμε ότι το αντίστροφο της Πρότασης αυτής δεν αληθεύει.
(β). Ανάλογη Πρόταση με την Πρόταση 11(102), αληθεύει και για Τετράγωνο, Κανονικό Εξάπλευρο, Οκτάπλευρο, κτλ. 

(γ). Την Πρόταση αυτή έχω καταχωρίσει στην παράγραφο 11(102) του τόμου 11 του βιβλίου μου «Νέα Στοιχεία Γεωμετρίας». Ακόμη πιστεύω ότι είναι νέα και ότι πρωτοεμφανίζεται εδώ.
(δ). Σχετικές είναι και οι Προτάσεις 11(60), 11(71), 11(73), 11(74), 11(76), 11(100), 11(101).

                                                                                        Θεσσαλονίκη  22-12-2012.

                                                                                               Νίκος Κυριαζής.

