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Θέματα  Γραπτών  Εξετάσεων  ΜΑIου-ΙΟΥΝΙΟΥ 2013
ΘΕΜΑ A
A1. Να αποδείξετε ότι, αν μια συνάρτηση f είναι παραγωγίσιμη σ' ένα σημείο x0 του πεδίου ορισμού της ,τότε είναι και συνεχής στο σημείο αυτό. 



Μονάδες 8
Α2. Aν η συνάρτηση f είναι παραγωγίσιμη σ' ένα σημείο x0 του πεδίου ορισμού της, να γραφεί η εξίσωση της εφαπτομένης της γραφικής παράστασης της f στο σημείο  Α (x0, f(x0)).
Mονάδες 5
A3.Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας στο τετράδιό σας την ένδειξη Σωστό ή Λάθος δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση.

A3. α. Δύο συναρτήσεις f και g λέγονται ίσες όταν για κάθε x ισχύει f(x)=g(x).
A3. β. Αν f , g συναρτήσεις ισχύει πάντοτε fog=gof
A3. γ. Ισχύει πάντοτε 
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A3. δ.  Ισχύει 
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A3. ε.  Αν η f δεν είναι συνεχής στο x0,τότε η f είναι παραγωγίσιμη στο x0. 

A3. στ.   Μια συνάρτηση f,  είναι συνεχής σε ένα διάστημα Δ και παραγωγίσιμη στα εσωτερικά του Δ και  f΄(x)(0 σε κάθε εσωτερικό σημείο x του Δ, τότε η f είναι γνησίως αύξουσα σε όλο το διάστημα Δ.






Mονάδες 2x6=12
ΘΕΜΑ Β

Β1.  Να γράψετε στο τετράδιό σας το γράμμα της στήλης Α και δίπλα τον αριθμό της στήλης Β που αντιστοιχεί στην παράγωγο της κάθε συνάρτησης στο χ0.

	Στήλη Α - Συναρτήσεις
	Στήλη Β -Παράγωγος

	Β1.  α. f(x)=x3,    x0= -1
	I. -2

	Β1.  β. f(x)=ημ2x,  x0=
[image: image4.wmf]2

p


	II. 3

	Β1.  γ. f(x)=3
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,     x0=0
	III. 
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	Β1.  δ. f(x)=
[image: image7.wmf] x

,    x0=4
	IV. 0

	
	V. δεν υπάρχει


Β2.  Nα βρείτε το [image: image8.jpg]fim f()
feny



 και το f(x0), εφόσον υπάρχουν, όταν η γραφική παράσταση της συνάρτησης f είναι
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Β3.  Στο παρακάτω σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση της παραγώγου μιας συνάρτησης f στο διάστημα (-2,6(.
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Να προσδιορίσετε τα διαστήματα στα οποία η συνάρτηση f είναι γνησίως αύξουσα ή γνησίως φθίνουσα.

Β4.  Σε ποιο χ η συνάρτηση στο παρακάτω σχήμα ΔΕΝ παραγωγίζεται;
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Β5.  Η συνάρτηση στο παρακάτω σχήμα έχει τοπικά ακρότατα ; Τι είδους; Σε ποιες τιμές του χ; Ποιες είναι οι τιμές των ακροτάτων  ; Έχει ολικά ακρότατα; 
	
[image: image12]                                                                     Mονάδες 5x5=25


ΘΕΜΑ Γ
Να βρείτε για ποιες τιμές του α ϵ R, η συνάρτηση f(x)=
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  είναι:
      i) συνεχής στο x0 = 0 ;               ii) παραγωγίσιμη στο x0 = 0;
ΘΕΜΑ Δ
Δίνονται οι συναρτήσεις f(x) = lnx -2x ,  g(x) = x lnx- x² - x + 2,  h(x) =  -lnx-x+1
Δ1. Να μελετήσετε ως προς το Πεδίο Ορισμού ,τη μονοτονία και τα ακρότατα  τη συνάρτηση   f(x) = lnx -2x και να βρείτε  το πρόσημό της. 




Mονάδες 8
Δ2. Να μελετήσετε ως προς τη μονοτονία και τα ακρότατα τη συνάρτηση 
g(x) = x lnx- x² - x + 2 








Mονάδες 8
Δ3. Να αποδείξετε ότι οι γραφικές παραστάσεις των συναρτήσεων h(x) = -lnx-x+1 και 
g(x) = x lnx- x² - x + 2 έχουν κοινή ρίζα και στο σημείο που αντιστοιχίζεται σ’αυτή   έχουν και κοινή εφαπτομένη. 








Mονάδες 9
Η Διευθύντρια







 Οι εισηγητές 
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