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ΘΔΜΑ Α  

Α1. Αλ α > 0 θαη α ≠ 1, ηόηε γηα νπνηνδήπνηε ζ > 0 θαη R  , λα απνδείμεηε όηη 

log loga a

     

Μονάδες 10 

Α2. Πόηε κηα ζπλάξηεζε f ιέγεηαη γλεζίσο αύμνπζα ζε έλα δηάζηεκα Δ ηνπ πεδίνπ νξηζκνύ ηεο. 

Μονάδες 5 

Α3. Να σαπακηηπίζεηε ηιρ πποηάζειρ πος ακολοςθούν γπάθονηαρ ζηην κόλλα ζαρ ηη 

λέξη Σωστό ή Λάθος  δίπλα ζηο γπάμμα πος ανηιζηοισεί ζε κάθε ππόηαζη.  

α. Μηα ζπλάξηεζε f κε πεδίν νξηζκνύ Α ιέγεηαη πεξηηηή αλ γηα θάζε ,   x A ύ  : 

-x A  θαη ( ) ( )f x f x   . 

β. Η ζπλάξηεζε ( ) xf x a  κε α > 1 είλαη γλεζίσο θζίλνπζα ζην R. 

γ. Η εμίζσζε ζπλx = ζπλζ , έρεη ιύζεηο x = 2θπ + ζ ή x = 2θπ – ζ κε   . 

δ. Κάζε ζηαζεξό πνιπώλπκν είλαη κεδεληθνύ βαζκνύ. 

ε. Γηα θάζε α >0 θαη α ≠ 1 ηζρύεη log 1a a  . 

Μονάδες 5x2=10 

 

ΘΔΜΑ Β 

Δίλεηαη ην πνιπώλπκν 
3( ) 2P x x x    ην νπνίν έρεη παξάγνληα ην 2x . 

Β1.  Να απνδείμεηε όηη 3   . 

Β2.  Να θάλεηε ηελ δηαίξεζε ηνπ ( )P x  κε ην 2 2 1x x   θαη λα γξάςεηε ηελ ηαπηόηεηα 

ηεο. 

Β3. Να ιύζεηε ηελ αλίζσζε ( ) 0P x  . 

Μονάδες 8 + 8 + 9 = 25 

  



 
 
ΘΔΜΑ Γ 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε 
1

( ) ln
2

x
f x

x





. 

Γ1.  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο.  

Γ2.  Να απνδείμεηε όηη 
1

(3) (4) ( ) 0
2

f f f   . 

Γ3.  Να ιπζεί ε εμίζσζε 
ln2( ) ln( 2) ln1f x x e    . 

Μονάδες 8 + 8 + 9 = 25 

 

 

 

ΘΔΜΑ Γ 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε ( ) ( )  ,    0 ,  0f x x           θαη πεδίν νξηζκνύ Α = [0, 2π], 

πνπ ε γξαθηθή ηεο παξάζηαζε θαίλεηαη ζην παξαθάησ ζρήκα. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Γ1. Με βάζε ην ζρήκα λα βξείηε ηα αθξόηαηα ηεο ( )f x θαη ηηο ηηκέο ηνπ x γηα ηηο νπνίεο 

παξνπζηάδεη ηελ ειάρηζηε ηηκή ηεο. 

Γ2. Να ππνινγίζεηε ηελ πεξίνδν Τ ηεο ζπλάξηεζεο ( )f x θαζώο θαη ηα ξ, σ. 

Γ3. Αλ ( ) 4 (2 )f x x  λα ιπζεί ε εμίζσζε ( ) 2f x 
 
ζην δηάζηεκα [0,π].

 

Γ4.  Να ζπγθξίλεηε ηηο ηηκέο ( ) ,   ( )
9 7

f f
 

, αηηηνινγώληαο ηελ απάληεζή ζαο. 

Μονάδες 8 + 6 + 6 + 5 = 25 


