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Απόδειξη.

Τα τρίγωνα ZAB, ΕΑΔ είναι ισοσκελή και ίσα, καθώς έχουν ίσες τις πλευρές τους μία προς μία, οπότε 2φ+600=900 ή φ=150.
Επειδή το τετράπλευρο ΑΕΗΖ είναι ρόμβος θα είναι: 
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=450 ή ότι η ΑΗ είναι διχοτόμος της γωνίας Α. Τούτο σημαίνει ότι η ΑΗ συμπίπτει με τη διαγώνιο ΑΓ του τετ[image: image1.wmf]ΗΑΖ
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ραγώνου ΑΒΓΔ, ή ότι η ΑΗΓ είναι ευθεία 
Ονομάζουμε Κ την τομή των ΑΗ, ΕΖ και β τα τμήματα ΑΚ, ΚΗ οπότε 2β+ΗΓ=ΑΓ ή          ΗΓ=ΑΓ-2β.                       (1).
Αν Θ είναι η προβολή του Ε στην ΑΔ, τότε ΑΘ=ΑΔ/2=α/2. Έτσι η ΑΕ=ρ, αν ληφθεί ως ακτίνα και η ΑΘ ως απόστημα κανονικού δωδεκάγωνου τότε θα είναι      
ΑΘ=α/2 =
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Άρα αν ληφθεί υπόψη και η (2) θα είναι: β=
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Επομένως η (1) λόγω της (3) γίνεται : ΗΓ=
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Συνεπώς από τις (2), (4)
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ΑΕ=ΕΔ==ρ=ΗΓ ή ΔΕ=ΗΓ.
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Σχόλια. 

(1). Αν φέρουμε τις ΒΕ, ΓΕ, ΓΖ, ΔΖ, τότε εύκολα αποδεικνύουμε ότι:         
    (α). α=ΒΕ=ΓΖ=ΓΕ=ΔΖ.

    (β). Τα τρίγωνα ΓΒΕ, ΓΔΖ είναι ισόπλευρα και ίσα.

    (γ). Τα τρίγωνα ΖΑΒ, ΕΑΔ, ΖΒΕ, ΕΔΖ, ΗΓΖ, ΗΓΕ, είναι ισοσκελή και ίσα.
    (δ), Επίσης και τα τρίγωνα ΒΑΕ, ΓΒΖ, ΓΕΖ, ΓΔΕ, ΔΑΖ, είναι ισοσκελή και ίσα.

    (ε), Το πεντάγωνο ΓΒΖΕΔ αποτελεί τεταρτημόριο κανονικού δωδεκάγωνου ακτίνας α. Άρα (ΓΒΖΕΔ)=
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. Επομένως θα είναι (ΓΒΖΕΔ)=3(ΑΒΖΕΔ) και άρα (ΒΖΕΔ)=(ΑΒΔ)-(ΑΒΖΕΔ)= 
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(2), Αν στο Η υψώσουμε κάθετη στην ΗΓ και αν αυτή τέμνει τις ΒΓ, ΓΔ στα Ι, Λ αντίστοιχα, τότε το ΑΙΛ  είναι ισόπλευρο τρίγωνο. Πραγματικά, επειδή η ΓΗΑ είναι διαγώνιος του τετραγώνου ΑΒΓΔ, το ΓΙΛ είναι ισοσκελές, οπότε 
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ΓΛΖ=450. Έτσι 
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ΑΛΓ=600+450=1050
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ΑΛΔ=750 
[image: image23.wmf]⇒

  
[image: image24.wmf]∠

ΔΑΛ=150 και επειδή 
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ΔΑΕ=150 η ΑΕΛ είναι ευθεία. Όμοια βρίσκουμε ότι ευθεία είναι και η ΑΖΙ. Άρα 
[image: image26.wmf]ΕΑΖ

∠

=

ΛΑΙ

∠

=600. Αλλά ΑΛ=ΑΖ, οπότε και  το τρίγωνο ΑΙΛ είναι ισόπλευρο.
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