ΑΣΚΗΣΗ – 4 (εγγεγραμμένες γωνίες – Μ)
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Μονκ - ΑΣΚΗΣΗ Ε -7
   Δίνεται οξυγώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με περίκεντρο Ο. Στην πλευρά ΑΓ 
(ή σε ανάγκη στην ημιευθεία ΑΓ) παίρνουμε σημείο Ρ και στην ευθεία ΒΑ 
(ή σε ανάγκη στην ημιευθεία ΒΑ) παίρνουμε σημείο Σ, έτσι ώστε 
τα τρίγωνα ΒΡΣ και ΑΒΓ να είναι όμοια( οι γωνίες Γ και ΒΣΡ είναι ίσες , 
όπως επίσης και οι γωνίες ΡΒΣ και ΒΑΓ). 
Να αποδειχθεί ότι το Ο είναι το ορθόκεντρο του τριγώνου ΒΡΣ.
Προτάθηκε από τον Μπάμπη Στεργίου
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ΛΥΣΗ
Από την ομοιότητα των τριγώνων ΒΡΣ και ΑΒΓ 
προκύπτει ότι 
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 δηλαδή 
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οπότε το τρίγωνο ΡΑΒ

 είναι ισοσκελές με ΡΑ=ΡΒ. Αν Μ το μέσο του ΑΒ συμπεραίνουμε 

ότι η ΡΜ είναι μεσοκάθετη του ΑΒ οπότε θα διέρχεται από 
το κέντρο Ο του περιγεγραμμένου στο τρίγωνο ΑΒΓ κύκλου.
Φέρνουμε την ΒΟ που τέμνει την ΣΡ στο Δ. 
Για να είναι το Ο  το ορθόκεντρο του τριγώνου ΒΣΡ 
αρκεί να δείξουμε ότι 
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Το τρίγωνο ΑΟΒ είναι ισοσκελές (ΟΑ=ΟΒ) οπότε 
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Επίσης  
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 (επίκεντρη-εγγεγραμμένη)  και επειδή  
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(υπόθεση) 
παίρνουμε 
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 (2) . Τώρα από το ορθογώνιο τρίγωνο ΑΜΟ έχουμε:
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 και έτσι από το τρίγωνο ΒΔΣ προκύπτει

ότι  
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                                                                         Η λύση έγινε από το Γιώργο Ροδόπουλο 

�





� INCLUDEPICTURE "http://www.mathematica.gr/forum/download/file.php?id=3530" \* MERGEFORMATINET ���








_1321640239.unknown

_1321640958.unknown

_1321641075.unknown

_1321641116.unknown

_1321641131.unknown

_1321641042.unknown

_1321640628.unknown

_1321640703.unknown

_1321640391.unknown

_1321639202.unknown

_1321639881.unknown

_1321639001.unknown

