ΑΣΚΗΣΗ 26

         Έστω ΑΒΓ ισόπλευρο τρίγωνο και το ημικύκλιο διαμέτρου ΒΓ 

στο εξωτερικό του. Αν τα σημεία Δ , Ε βρίσκονται στη  ΒΓ  ώστε

  ΒΔ  = ΔΕ =ΕΓ , να αποδειχθεί ότι οι ευθείες ΑΔ , ΑΕ χωρίζουν το 

ημικύκλιο σε τρία ίσα τόξα.
Μπάμπης Στεργίου 
Λύση (Γιώργος Ρίζος)
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Με διάμετρο ΒΓ = 2α κατασκευάζουμε κύκλο 

(Ο, α) και το εγγεγραμμένο κανονικό εξάγωνο ΒΚΛΓΜΝ  πλευράς α. 

Στη ΒΓ παίρνουμε σημεία Δ, Ζ, ώστε: 

ΒΔ = ΔΖ = ΖΓ = 
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Φέρνουμε τη ΚΔ και την προεκτείνουμε. 

Στο τρίγωνο ΚΒΔ από Ν. Συνημιτόνων είναι:

ΚΔ2 = ΒΔ2 + ΒΚ2 – 2ΒΔ(ΒΚ(συν(ΚΒΔ) =

= 
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Άρα  ΚΔ = 
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Τότε, από Ν. Ημιτόνων:
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οπότε και για την κατακορυφήν  της 
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(Η ΚΝ τέμνει τη ΒΓ στο μέσο του ΒΟ, δηλαδή σε απόσταση 
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 από το Β, οπότε η ΚΔ τέμνει τη ΒΟ δεξιότερα της ΚΝ, άρα η γωνία 
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 είναι μεγαλύτερη των 30(. Συμπεραίνουμε ότι: 
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Τότε 
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Φέρνουμε την κάθετη της ΒΓ στο Ο, που τέμνει την προέκταση της ΚΔ στο Α.

Τότε


[image: image12.wmf]2

ΟΑΟΑΒΓ3

εφΔάρα33ΟΑα3δηλαδήΟΑ

α

ΔΟ2

3

==Û==


Αφού το Α απέχει από το μέσο της ΒΓ απόσταση 
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 είναι η κορυφή του ισόπλευρου τριγώνου ΑΒΓ.  

Επομένως η ΑΔ τέμνει τον κύκλο (Ο, α) στο Κ, ώστε ΚΔ = α.

Λόγω συμμετρίας, το ίδιο συμβαίνει και για την ΑΖ, οπότε οι  ΑΔ, ΑΖ  τριχο-τομούν το ημικύκλιο με διάμετρο ΒΓ στο εξωτερικό του ΑΒΓ.

Ρίζος Γιώργος, Κέρκυρα

rizosgeo@sch.gr
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