ΑΣΚΗΣΗ 48
http://www.mathematica.gr/forum/viewtopic.php?f=20&t=596
Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ εγγεγραμμένο σε κύκλο.
Αν Κ, Λ, Μ είναι τα μέσα των τόξων ΑΒ, ΒΓ, ΓΑ αντίστοιχα, τότε το έκκεντρο του ΑΒΓ συμπίπτει με το ορθόκεντρο του ΚΛΜ.

( Τα τόξα ΑΒ, ΒΓ, ΓΑ να μη περιέχουν τα σημεία Γ, Α, Β αντίστοιχα)
Προτάθηκε από τον Κώστα Ρεκούμη


ΛΥΣΗ
Οι διχοτόμοι των γωνιών Α, Β Γ είναι οι ΑΛ, ΒΜ και ΓΚ αντίστοιχα.

Συνημμένο:
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Έστω Ι το σημείο τομής τους (έκκεντρο του ΑΒΓ).
Τότε στο ΑΣΤ  είναι :
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οπότε T ορθή άρα ΑΛ κάθετη ΚΜ.
Ομοίως ΒΜ κάθετη ΚΛ και ΚΓ κάθετη ΛΜ, (ο.ε.δ)

Η λύση έγινε από το Γιώργο Ρίζο
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