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Δίνονται πραγματικοί αριθμοί 
[image: image1.wmf]y

, για τους οποίους ισχύει 
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α) Να αποδείξετε ότι 
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β) Να απλοποιήσετε την παράσταση 
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Ενδεικτικές απαντήσεις :

α) 
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β) Επειδή 
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[image: image9.wmf]11

yy

-=-

 και 


[image: image10.wmf]1313333230

yyy

<<Û-<-<-Û-<-<

 , επομένως 
[image: image11.wmf]33

yy

-=-

.

Άρα η δοθείσα παράσταση απλοποιείται ως εξής : 
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Αν για τους πραγματικούς αριθμούς 
[image: image13.wmf]x

 και 
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 ισχύουν : 
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y

-££-

 , να βρείτε τα όρια μεταξύ των οποίων βρίσκονται οι τιμές των παραστάσεων : 
α) 
[image: image17.wmf]yx
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β) 
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Ενδεικτικές απαντήσεις :

α) Είναι 
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 (1) και 
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Με πρόσθεση κατά μέλη των σχέσεων (1) και (2) έχουμε : 
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άρα 
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β) Είναι 
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Με πρόσθεση κατά μέλη των σχέσεων (1) και (2) έχουμε : 
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άρα 
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Σε μια αριθμητική πρόοδο 
[image: image29.wmf](
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 ισχύουν : 
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α) Να δείξετε ότι η διαφορά της προόδου είναι 
[image: image32.wmf]3
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β) Να βρείτε ποιός όρος της προόδου είναι ίσος με 
[image: image33.wmf]152

.
Ενδεικτικές απαντήσεις :

α) Γνωρίζω ότι ο νιοστός όρος μια προόδου δίνεται από τον τύπο 
[image: image34.wmf](
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 , όπου 
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 η διαφορά της προόδου . Οπότε για 
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 (1) ενώ για 
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Άρα λόγω των (1),(2) η σχέση 
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β) Για να βρούμε ποιος όρος της προόδου είναι ίσος με 152 αρκεί να βρούμε το 
[image: image43.wmf]v

 ώστε 
[image: image44.wmf]152
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Οπότε έχουμε 
[image: image45.wmf](
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Άρα ο ζητούμενος όρος είναι ο 
[image: image46.wmf]51
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4301 
Δίνεται αριθμητική πρόοδος 
[image: image47.wmf](

)

v

a

 με διαφορά 
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α) Να δείξετε ότι : 
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β) Αν 
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 , να βρείτε την διαφορά 
[image: image51.wmf]w

 της προόδου .
Ενδεικτικές απαντήσεις :

α) Γνωρίζω ότι ο νιοστός όρος μια προόδου δίνεται από τον τύπο 
[image: image52.wmf](
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Οπότε έχω 
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β) Είναι 
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4302 
Δίνεται η εξίσωση 
[image: image55.wmf](
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α) Να λύσετε την εξίσωση στις παρακάτω περιπτώσεις : 
     i) όταν 
[image: image57.wmf]1
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     ii) όταν 
[image: image58.wmf]3
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β) Να βρείτε τις τιμές του 
[image: image59.wmf]a

 , για τις οποίες η εξίσωση έχει μοναδική λύση και να προσδιορίσετε την λύση αυτή .
Ενδεικτικές απαντήσεις :

α) i) Για 
[image: image60.wmf]1
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 η δοθείσα εξίσωση γίνεται 
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    ii) Για 
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 η δοθείσα εξίσωση γίνεται 
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β) Για να έχει η δοθείσα εξίσωση μοναδική λύση πρέπει 
[image: image64.wmf]303
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Για 
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 έχω 
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 η μοναδική λύση .

4303 

Σε αριθμητική πρόοδος 
[image: image67.wmf](
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 ισχύουν : 
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 και 
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α) Να αποδείξετε ότι η διαφορά 
[image: image70.wmf]w

 της προόδου είναι ίση με 
[image: image71.wmf]3
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β) Να βρείτε τον θετικό ακέραιο 
[image: image72.wmf]v

 , ώστε 
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Ενδεικτικές απαντήσεις :

α) Γνωρίζω ότι ο νιοστός όρος μια προόδου δίνεται από τον τύπο 
[image: image74.wmf](
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Οπότε έχω 
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β) Είναι 
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4304 
Σε αριθμητική πρόοδος 
[image: image77.wmf](

)

v

a

 με διαφορά 
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α) Να βρείτε τον πρώτο όρο 
[image: image80.wmf]1
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 της προόδου.
β) Πόσους πρώτους όρους της προόδου πρέπει να προσθέσουμε ώστε το άθροισμά τους να είναι ίσο με το μηδέν ; Να αιτιολογήσετε την απάντηση σας .
Ενδεικτικές απαντήσεις :

α) Γνωρίζω ότι ο νιοστός όρος μια προόδου δίνεται από τον τύπο 
[image: image81.wmf](
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Οπότε έχω 
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β) Γνωρίζω ότι το άθροισμα των 
[image: image84.wmf]v

 πρώτων όρων μιας προόδου δίνεται από τον τύπο 
[image: image85.wmf](
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Για να βρούμε πόσους πρώτους όρους πρέπει να προσθέσουμε ώστε το άθροισμα να είναι ίσο με μηδέν  αρκεί να βρούμε το 
[image: image86.wmf]v

 ώστε 
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 όπου ισοδύναμα έχω 
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Όμως 
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 απορρίπτεται αφού 
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α) Να λύσετε τις ανισώσεις και να παραστήσετε τις λύσεις τους στον άξονα των πραγματικών    αριθμών :  

i) 
[image: image95.wmf]235
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ii) 
[image: image96.wmf]231
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β) Να βρείτε τις τιμές του 
[image: image97.wmf]x

 για τις οποίες συναληθεύουν οι παραπάνω ανισώσεις.
Ενδεικτικές απαντήσεις :

α) i) 
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[image: image103.png]



β) Οι δύο ανισώσεις συναληθεύουν στα γραμμοσκιασμένα διαστήματα.
[image: image104.png]



Επομένως 
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α) Να λύσετε την εξίσωση 
[image: image106.wmf]2
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β) Να λύσετε την ανίσωση 
[image: image107.wmf]12
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γ) Να εξετάσετε αν υπάρχουν τιμές του 
[image: image108.wmf]x

 που ικανοποιούν ταυτόχρονα τις σχέσεις (1) και (2) .
Ενδεικτικές απαντήσεις :

α) 
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 , οπότε η εξίσωση (1) έχει δύο ρίζες πραγματικές και άνισες , τις : 
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β) 
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γ) Επειδή 
[image: image116.wmf](

)

1

3

1,3

2

x

=-Ï

 ενώ 
[image: image117.wmf](

)

2

21,3

x

=Î

 οι πραγματικοί αριθμοί 
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 που ικανοποιούν ταυτόχρονα τις σχέσεις (1) και (2) είναι 
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α) Να βρείτε για ποιες τιμές του 
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 η παράσταση 
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 που βρήκατε στο α) ερώτημα , να λύσετε την εξίσωση 
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Ενδεικτικές απαντήσεις :

α) Για να έχει η παράσταση 
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 νόημα πραγματικού αριθμού πρέπει οι παρονομαστές των κλασμάτων να είναι μη μηδενικοί αριθμοί .

Άρα πρέπει 
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β) Για 
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 η δοθείσα εξίσωση γίνεται ισοδύναμα 
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, οπότε η εξίσωση έχει δύο ρίζες πραγματικές και άνισες , τις : 
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Όμως 
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 , οπότε η λύση της δοθείσας εξίσωσης είναι η 
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