Θέμα 4571

 Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ = ΑΓ και σημείο Δ στην προέκταση της ΒΓ. Από το Δ φέρουμε ΔΚ κάθετη στην ΑΒ και ΔΕ κάθετη στην προέκταση της ΑΓ. Από το σημείο Γ φέρουμε ΓΗ κάθετη στην ΑΒ και ΓΖ κάθετη στην ΚΔ. 
Να αποδείξετε ότι: 
α) H γωνία ΖΓΔ είναι ίση με τη γωνία Β. 				(Μονάδες 4) 
β) Η ΓΔ είναι διχοτόμος της γωνίας ΖΓΕ. 				(Μονάδες 4) 
γ) Το τρίγωνο ΔΖΕ είναι ισοσκελές. 					(Μονάδες 9) 
δ) ΔΚ – ΔΕ = ΗΓ 							(Μονάδες 8)
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Λύση



α) Έχουμε  άρα το ΚΗΓΖ είναι ορθογώνιο αφού έχει 3 ορθές γωνίες. Άρα ΚΗ//ΓΖ ΑΒ//ΓΖ άρα  ως εντός εκτός και επί τα αυτά μέρη των ΑΒ//ΓΖ που τέμνονται από την ΒΓ

β)  ως κατά κορυφήν 

   	αφού ΑΒΓ τρίγωνο ισοσκελές




και   από ερώτημα (α).  Άρα  άρα  και έχουμε ότι η ΓΔ διχοτόμος της 
γ)Συγκρίνουμε τα ορθογώνια τρίγωνα ΖΓΔ, ΓΔΕ αυτά έχουν:
	1) ΓΔ κοινή πλευρά

	2)  από ερώτημα (β)
Άρα τα τρίγωνα ΖΓΔ, ΓΔΕ είναι ίσα άρα έχουν ΖΔ=ΔΕ άρα το τρίγωνο ΔΖΕ είναι ισοσκελές.
(Εναλλακτικά για το γ)
Συγκρίνουμε τα  τρίγωνα ΖΓΔ, ΓΔΕ αυτά έχουν:

	1)  από ερώτημα (β)
	2) ΓΔ κοινή πλευρά

	2)  από ερώτημα (β)
Άρα τα τρίγωνα ΖΓΔ, ΓΔΕ είναι ίσα γιατί έχουν μια πλευρά και τις προσκείμενες γωνίες μία προς μία ίσες (Γ-Π-Γ) άρα έχουν ΔΖ=ΔΕ άρα το τρίγωνο ΔΖΕ είναι ισοσκελές.)
δ)Από ερώτημα (α) ΚΗΖΓ ορθογώνιο. Άρα ΚΖ=ΗΓ (1) (απέναντι πλευρές ορθογωνίου)
   Από ερώτημα (γ) ΔΖ=ΔΕ(2) 

Έχουμε 
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