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Δίνεται οξυγώνιο τρίγωνο 
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  εγγεγραμμένο σε κύκλο (Ο,R). Έστω σημείο Δ του τόξου 
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  τέτοιο, ώστε 
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   α) Να αποδείξετε ότι 
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(Μονάδες 8)

   β) Έστω Η το ορθόκεντρο του τριγώνου 
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 . Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο 
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  είναι παραλληλόγραμμο.
(Μονάδες 9)

   γ)  ) Αν Μ είναι το μέσον της  
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 , να αποδείξετε ότι  
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  (Μονάδες 8)

Λύση 
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α) Επειδή η εγγεγραμμένη γωνία ΔΒΓ είναι ορθή , η ΓΔ είναι διάμετρος του κύκλου. Επομένως και η γωνία ΔΑΓ είναι ορθή, αφού βαίνει σε ημικύκλιο. Επομένως  
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  β) Επειδή το Η είναι ορθόκεντρο του τριγώνου 
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 , είναι 
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 .Είναι όμως και 
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, οπότε 
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Όμοια,  είναι 
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 και 
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, οπότε                 
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Επομένως το τετράπλευρο 
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 είναι παραλληλόγραμμο.

  γ) Επειδή το τετράπλευρο 
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D

 είναι παραλληλόγραμμο, είναι ΔΒ=ΑΗ. .Στο τρίγωνο  λοιπόν ΓΒΔ το τμήμα ΟΜ ενώνει τα μέσα δύο πλευρών , οπότε :

                                                   
[image: image19.wmf]BAH

OM

22

D

==

  
�








_1462900800.unknown

_1462901941.unknown

_1462902056.unknown

_1462902057.unknown

_1462901971.unknown

_1462902055.unknown

_1462900823.unknown

_1462900845.unknown

_1462900856.unknown

_1462901897.unknown

_1462900832.unknown

_1462900813.unknown

_1462900743.unknown

_1462900780.unknown

_1462900791.unknown

_1462900760.unknown

_1462900713.unknown

_1462900731.unknown

_1462900637.unknown

