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Λύση 
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α)

i. Αφού 
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 θα είναι και   
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 συνεπώς το τετράπλευρο 
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 έχει δύο απέναντι πλευρές ίσες και παράλληλες  και επομένως είναι παραλληλόγραμμο. Άμεση συνέπεια:
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ii. Οι διαγώνιες του ορθογωνίου είναι ίσες,  έτσι αν θέσουμε 
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 θα είναι :
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 και λόγω της   
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 ( προηγούμενο ερώτημα)  
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  . Επίσης από την υπόθεση 
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 . Δηλαδή το τρίγωνο  
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 έχει και τις τρεις πλευρές του ίσες άρα είναι ισόπλευρο και ως γνωστό κάθε γωνία του είναι από 
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β) Στο ισόπλευρο τώρα 
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 η 
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 είναι διάμεσος γιατί οι διαγώνιοι του ορθογωνίου 
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 διχοτομούνται . Έτσι όμως το 
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 είναι και ύψος στο τρίγωνο αυτό και άρα προφανές ότι το 
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 είναι το ορθόκεντερό του , οπότε αναγκαστικά η 
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 ο φορές του τρίτου ύψους του και άρα 
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.

Παρατηρήσεις:

Η άσκηση λύνεται και με άλλους τρόπους  ( π.χ. με υπολογισμό γωνιών κ. λ. π.) επέλεξα τον πιο πάνω τρόπο για να δοθεί έμφαση αφ ενός ότι ή απάντηση κάθε ερωτήματος προκύπτει συνήθως από το ή τα προηγούμενα άλλα και αφ ετέρου στην αξιοποίηση του ορθοκέντρου  σε ασκήσεις καθετότητας  που συνήθως δεν περνά από τη σκέψη μεγάλης μερίδας ( και δικαιολογημένα ) μαθητών.
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