ΚΑΤΑΣΚΕΥΗ ΙΣΟΔΙΑΓΩΝΙΟΥ ΕΞΑΓΩΝΟΥ
Σε τρίγωνο, να εγγραφεί εξάγωνο, του οποίου οι κύριες διαγώνιοι να είναι ίσες μεταξύ τους, να συντρέχουν και να είναι παράλληλες μία προς μία με τις αντίστοιχες πλευρές του δοσμένου τριγώνου.

Ανάλυση:

Έστω KLM το δοθέν τρίγωνο και ABCDEF το ζητούμενο εξάγωνο. Αν Ο είναι το σημείο τομής των ίσων διαγωνίων, η ομοιοθεσία κέντρου Κ που απεικονίζει την ΑD στη LM, απεικονίζει το Ο στο Η, τη ΒΕ στη B’E’ και τη CF στη C’F’.
 Έτσι  B’E’= C’F’=LM και τα B’,E’ βρίσκονται στις πλευρές του ρόμβου KRK’P με πλευρές μήκους ίσου με LM. Λόγω της παραλληλίας F’ E’//LM το Η είναι μέσο της QX, όπου Q,X οι τομές των KR, K’P με την LM. Επομένως το Η κατασκευάζεται. Ομοίως κατασκευάζεται και το αντίστοιχο σημείο Ν της KL. Οπότε το Ο προσδιορίζεται σαν σημείο τομής των KH, MN.
Κατασκευή:

Κατασκευάζουμε το ρόμβο KRK’P με πλευρές μήκους ίσου με LM και τα Q,X σαν τομές των KR, K’P με την LM. Φέρνουμε την ΚΗ, όπου Η το μέσο της QX. Όμοια κατασκευάζουμε τη ΜΝ και βρίσκουμε το Ο σαν σημείο τομής των KH, MN.

Απόδειξη:

Λόγω της ομοιοθεσίας κέντρου Κ (καθώς F’ E’//LM ,όπου B’E’, C’F’ είναι παράλληλες με την ΚΜ και διέρχονται από το Η), από την ισότητα B’E’= C’F’  προκύπτει ότι ΒΕ=CF. Όμοια έχουμε την ισότητα AD=BE.
Διερεύνηση:
Για να έχει λύση το πρόβλημα, πρέπει το Κ΄ (το οποίο βρίσκεται επί της διχοτόμου της Κ) να βρίσκεται εκτός του δοθέντος τριγώνου και το ίδιο να ισχύει και για τα αντίστοιχα σημεία των άλλων κορυφών.

Για να συμβαίνει αυτό, πρέπει στο τρίγωνο ΚΛΜ όπου έχουμε φέρει τη διχοτόμο ΑΔ, και ΔΕ//ΚΛ, να ισχύει ΔΕ<ΛΜ (καθώς η πλευρά του ρόμβου ισούται με ΛΜ).
Αν α= ΛΜ ,β= ΜΚ, γ =ΚΛ  οι πλευρές, , του τριγώνου, τότε ΔΕ= βγ/β+γ (από αναλογίες και Θ. διχοτόμων), οπότε καταλήγουμε στη συνθήκη 
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και κυκλικά για τις άλλες πλευρές.
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