Αντίστροφη συνάρτηση και  Εξισώσεις - Ανισώσεις

Μπάμπης Στεργίου , Σεπτέμβριος 2010

      Για τη λύση εξισώσεων ή ανισώσεων που περιέχουν την αντίστροφη μιας συνάρτησης 
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 οι παρακάτω ισοδυναμίες  είναι αρκετά χρήσιμες, αφού βοηθάνε να τεθούν οι σωστοί περιορισμοί. Η αναγκαιότητα των περιορισμών φαίνεται στην εφαρμογή που ακολουθεί.

 ΜΕΘΟΔΟΣ
 Α.  Αν μια συνάρτηση 
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 είναι γνησίως μονότονη , τότε για να λύσουμε την ανίσωση 
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 εργαζόμαστε ως εξής :

   α) Διακρίνουμε την περίπτωση 
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   β) Εξετάσουμε ξεχωριστά την περίπτωση που το 
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 δεν ανήκει στο πεδίο ορισμού της 
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 , δηλαδή αν 
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 διότι ενδέχεται για κάποια από αυτά τα 
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  η ανίσωση να αληθεύει.
Β. Αν μια συνάρτηση 
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 αντιστρέφεται , τότε :
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Εφαρμογή 

Δίνεται η συνάρτηση 
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 με τύπο  
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   α) Να αποδείξετε ότι η  
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  είναι  
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  και να εξετάσετε αν η 
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 αντιστρέφεται.

   β) Να βρείτε το σύνολο τιμών της 
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 και το πεδίο ορισμού της 
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   γ) Να αποδείξετε ότι η 
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 είναι γνησίως αύξουσα.

   δ) Να λύσετε την ανίσωση   
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   και την  εξίσωση   
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