
 ΘΕΜΑ 4   ( GI_V_GEO_4_19039 ) 

Δίνεται  ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ = ΑΓ,  και η διχοτόμος του ΒΔ. 
α) Να αποδείξετε ότι: 
i) Τα τρίγωνα ΒΔΓ και ΑΒΓ είναι όμοια. 
                                                                                                                                (Μονάδες  6) 

ii)  
                                                                                                                                (Μονάδες  9) 

β) Αν θεωρήσουμε το ΑΓ ως μοναδιαίο τμήμα (ΑΓ = 1), να υπολογίσετε το μήκος του τμήματος  ΑΔ και το λόγο  .                                                                     (Μονάδες  10)
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Αφού η  και το ΑΒΓ είναι ισοσκελές είναι :  . Η ΒΔ είναι διχοτόμος της   άρα : . 
Τα τρίγωνα ΑΒΔ , ΒΔΓ  έχουν δύο γωνίες ίσες άρα είναι ισοσκελή  με ΑΔ=ΒΔ=ΒΓ . 
α)   (i) Τα τρίγωνα ΒΔΓ και ΑΒΓ έχουν  : 


   και   κοινή γωνία  , άρα είναι όμοια . 

(ii) Αφού τα ΒΔΓ και ΑΒΓ  είναι όμοια έχουμε :  .

β΄ τρόπος   Από  θεώρημα εσωτερικής διχοτόμου έχουμε : 

β)  Αφού  ΑΓ= 1 η σχέση του ερωτήματος (α- ii)  γίνεται : 


Άρα   
Η δευτεροβάθμια ως προς ΑΔ εξίσωση δίνει λύση  :  .

Επίσης    . 
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