1) Δίνεται κύκλος με κέντρο Ο και διάμετρο ΑΒ και τυχαίο σημείο Γ πάνω σε αυτόν. Με πλευρά το τμήμα ΑΓ κατασκευάζουμε ισόπλευρο τρίγωνο ΑΔΓ κι έστω Ε το σημείο τομής της ΑΔ και του κύκλου. Αν ΟΜ κάθετη στην ΑΔ, να δειχθεί:

i) ΕΒ = 2ΟΜ.

ii) Η ΟΔ είναι διχοτόμος του τριγώνου ΑΔΓ.

iii) ΟΔ = ΒΕ.
Λύση
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i) Επειδή το ΟΜ είναι κάθετο στο ΑΕ το Μ είναι μέσο του ΑΕ κι αφού Ο μέσο του ΑΒ από το τρίγωνο ΑΕΒ είναι:  
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  ή ΕΒ=2ΟΜ.(1)

ii) Είναι ΟΑ=ΟΓ ως ακτίνες του κύκλου και ΑΔ=ΔΓ (αφού το τρίγωνο ΑΔΓ είναι ισόπλευρο), άρα η ΟΔ είναι μεσοκάθετος του ΑΓ, οπότε και διχοτόμος της γωνίας Δ στο ισόπλευρο τρίγωνο ΑΔΓ.

iii) Έχουμε 
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, άρα από το ορθογώνιο τρίγωνο ΟΜΔ είναι 
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 ή ΟΔ=2ΟΜ (2).
Από τις σχέσεις (1), (2) προκύπτει: ΕΒ=ΟΔ.
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