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α) Ποιες από τις παρακάτω τριάδες θετικών αριθμών μπορούν να θεωρηθούν μήκη πλευρών ορθογωνίου τριγώνου; Να δικαιολογήσετε την απάντησή σας.
i. 3, 4, 5
ii. 3λ, 4λ, 5λ ( λ>0)
iii. 4, 5, 6
(Μονάδες18)
β) Στο παρακάτω ορθογώνιο τρίγωνο να αποδείξετε ότι, το μήκος x είναι ακέραιο πολλαπλάσιο του 4.							(Μονάδες 7)

                                        [image: ]
Λύση:
α) 
i.  Αρχικά ελέγχουμε αν υπάρχει τρίγωνο με μήκη πλευρών  3, 4 και 5 αντίστοιχα.
Για το λόγο αυτό αρκεί να εξετάσουμε αν ικανοποιείται η τριγωνική ανισότητα για την πλευρά με το μεγαλύτερο μήκος, δηλαδή για την πλευρά με μήκος 5.

Παρατηρούμε ότι:  που ισχύει. Επομένως υπάρχει τρίγωνο με μήκη πλευρών 3,4 και 5.
Στη συνέχεια εξετάζουμε αν το τρίγωνο είναι ορθογώνιο.

Έχουμε: , οπότε σύμφωνα με το αντίστροφο του Πυθαγορείου θεωρήματος, το τρίγωνο είναι ορθογώνιο με υποτείνουσα μήκους 5.

ii.  Αντίστοιχα:   που ισχύει .

Άρα υπάρχει τρίγωνο με μήκη πλευρών   


Επιπλέον:  , επομένως το τρίγωνο είναι ορθογώνιο με υποτείνουσα μήκους  

iii) Όμοια:  που ισχύει.  Εξετάζουμε αν το τρίγωνο είναι ορθογώνιο. 


Παρατηρούμε ότι: , άρα:   , οπότε το τρίγωνο δεν είναι ορθογώνιο.

β) Με εφαρμογή του Πυθαγορείου θεωρήματος στο ορθογώνιο τρίγωνο έχουμε: 

 

oleObject3.bin

image5.wmf
3,4  

και  5.

lll


oleObject4.bin

image6.wmf
(

)

(

)

(

)

222

22222

534259162525

llllllll

=+Û=+Û=


oleObject5.bin

image7.wmf
5.

l


oleObject6.bin

image8.wmf
54654169

-<<+Û<<


oleObject7.bin

image9.wmf
222

636,  

ενώ  45162541

=+=+=


oleObject8.bin

image10.wmf
222

645

¹+


oleObject9.bin

image11.wmf
(

)

(

)

2222222

518585518551855134136344344344.

xx

pol

+=Û=-=-+=×=××=×=


oleObject10.bin

image1.emf

image2.wmf
43543157

-<<+Û<<


oleObject1.bin

image3.wmf
222

534259162525

=+Û=+Û=


oleObject2.bin

image4.wmf
4354357, 0

lllllllll

-<<+Û<<>


