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Δίνεται η εξίσωση , .



α) Να αποδείξετε ότι για  οποιαδήποτε τιμή του ,  με , παριστάνει κύκλο. Κατόπιν να βρείτε τι παριστάνει η εξίσωση, όταν . (Μονάδες 12) 



β) Έστω  οι κύκλοι που προκύπτουν από την παραπάνω εξίσωση όταν  και αντίστοιχα. 


i. Να αποδείξετε ότι οι κύκλοι  και  εφάπτονται εξωτερικά. (Μονάδες 6) 
ii. Να βρείτε το σημείο επαφής των κύκλων. 			    (Μονάδες 7)

Λύση

α) Για να παριστάνει κύκλο η εξίσωση πρέπει:
 

 


 


Οι παραπάνω κύκλοι έχουν κέντρο   και ακτίνα  




Αν  τότε  και η εξίσωση παριστάνει το σημείο  


β) Με  και  έχουμε αντίστοιχα τις εξισώσεις των κύκλων:



 με κέντρο  και ακτίνα  




[bookmark: _GoBack] με κέντρο  και ακτίνα  


i. Η διάκεντρος των δύο κύκλων έχει μήκος:  




Άρα  έτσι οι κύκλοι  και  εφάπτονται εξωτερικά

ii.  


 






 

 



Έτσι οι κύκλοι  εφάπτονται στο σημείο  
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