Επίλυση το προβλήματος του λόγου των ακτινών των δύο σφαιρών
στο πρόβλημα που έθεσε ο  Papel


Το μήκος της διαγωνίου ενός κύβου ακμής α είναι α, υπολογίζεται με χρήση δύο φορές του Πυθαγόρειου θεωρήματος. Ο συγκεκριμένος κύβος έχει ακμή 2R, λόγω της εγγραμμένης σε αυτόν σφαίρας ακτίνας R, άρα το μήκος της διαγωνίου του είναι 2R.


Πάνω σε κάθε μία (από τις 4 διαγώνιες του κύβου) έχουμε το κέντρο της μεγάλης σφαίρας (που είναι και το κέντρο της διαγωνίου του) και σε συμμετρικές προς αυτό, έχουμε τις θέσεις των κέντρων των σφαιρών ακτίνας ρ. Έχουμε λοιπόν 2R= 2R + 2(2ρ + x) ή R=R +2ρ + x , (1) όπου x είναι η απόσταση του κέντρου της σφαίρας ακτίνας ρ από την αντίστοιχη κορυφή του κύβου.
Ο υπολογισμός του μήκους x σε σχέση με το ρ, είναι το κλειδί του προβλήματος.



Όμως, η σφαίρα ακτίνας ρ μπορεί να θεωρηθεί ότι είναι εγγεγραμμένη σε έναν μικρό κύβο ακτίνας 2ρ και το μόνο που μένει είναι να υπολογίσουμε την απόσταση του κέντρου της από μία κορυφή του μικρού κύβου. Ο μικρός κύβος έχει ακμή 2ρ ( εξηγήθηκε πριν) και μήκος διαγωνίου 2ρ. Ισχύει 2ρ = 2ρ + 2x,  δηλαδή x = ρ- ρ, (2). 


Από τους τύπους (1) και (2) προκύπτει ότι R= R + ρ +ρ. Ισοδύναμα



ρ(+1) = R(-1) δηλαδή ρ = R(2-).
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