«Δίνονται δύο κύκλοι εφαπτόμενοι εξωτερικά στο σημείο Α και κοινή τέμνουσα τούτων ΒΑΓ. Αν Δ και Ε είναι τα μέσα των δύο τόξων των δύο κύκλων, τα οποία αφήνει η ΒΑΓ στο ίδιο μέρος της, Η είναι το μέσον της ΔΕ και Ζ το συμμετρικό του Α ως προς το Η, να δειχθεί ότι το Ζ είναι σημείο της μεσοκάθετης του τμήματος ΒΓ».

Νίκος Κυριαζής.
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Τόξο  ΒΔ = τόξο  ΔΑ  --- >   ΒΔ = ΔΑ  (1) 
ΔΛ=ΛΑ  --- >  γωνΔΑΛ=(180-ΔΛΑ)/2     (2)
 και ομοίως   ** ----  >  ΕΑ=ΕΓ   (3)   και γωνΕΑΟ=(180-ΑΟΕ)/2  (4)

Από  (2  ,  4  , ΔΛ//ΕΟ) --- > γωνΔΑΛ+γωνΕΑΟ=90  ---- > γωνΔΑΕ=90
 (γωνΔΑΕ=90  και επειδή οι διαγώνιοι του ΑΕΖΔ διχοτομούνται έπεται ότι ΑΕΖΔ ορθογώνιο   ---- > (γωνΑΔΖ=ΖΕΚ=90   (5)   και   ΔΖ=ΑΕ (6) , ΖΕ=ΔΑ  (7))

Από 6 και **  ---- >  ΑΕ =ΖΔ =ΕΓ  (10)

Από (7) και * ---- >  ΔΑ= ΒΔ = ΖΕ  (20)

Επίσης  γωνΖΔΒ=ΖΔΑ+ΑΔΒ=90+ ΑΔΒ=90+2 ΑΔΛ=90+2(90-ΕΑΟ)=
90+180-2ΕΑΟ=90+Ο=90+2ΕΓΑ=90+ΕΑΓ+ΕΓΑ=  ΖΕΓ (30)
Αρκεί να δειχθεί ότι   ΖΒ=ΖΓ πράγμα  που ισχύει δεδομένου ότι   τριγΒΔΖ=τριγΕΖΓ  καθόσον λόγω 10,20 και 30 ικανοποιείται το κριτήριο π-γ-π  συνεπώς  BZ=ZΓ  (συνθήκη που αποδεικνύει το ζητούμενο).
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