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ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ  ΜΑΘΗΜΑ : ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ

ΘΕΤΙΚΗΣ ΚΑΙ ΤΕΧΝΟΛΟΓΙΚΗΣ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ

ΣΥΝΟΛΟ  ΣΕΛΙΔΩΝ : ΤΕΣΣΕΡΙΣ (4)
ΘΕΜΑ Α

Α1 .Έστω f συνεχής σε διάστημα Δ και α (Δ . Δείξτε εποπτικά ότι η       

       συνάρτηση  
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   , x(Δ  είναι μια παράγουσα της f στο Δ.

Μονάδες 7

Α2. Πότε μια συνάρτηση f δεν είναι συνεχής σε ένα σημείο x0 του πεδίου 

       ορισμού της ; 
Μονάδες 4

Α3.Διατυπώστε το Θεώρημα μέγιστης και ελάχιστης τιμής
Μονάδες 4

Α4 . Ερωτήσεις σωστού – λάθους 
        1. Για κάθε μιγαδικό z ισχύει :  z0 = 1 .
        2. Αν  0 < α < 1 τότε  
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        3.Εποπτικά μια συνάρτηση f είναι κοίλη σε ένα διάστημα Δ όταν ένα 

           κινητό που κινείται πάνω στην Cf  για να διαγράψει το τόξο που               

           αντιστοιχεί στο διάστημα Δ , πρέπει να στραφεί κατά την αρνητική 

           φορά .
        4. Αν f συνεχής στο R με f(x)>0  για κάθε  x( R και α , β(R με α ( β 
            τότε   
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        5. Αν x( R* τότε 
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Μονάδες 10
ΤΕΛΟΣ  1ΗΣ  ΣΕΛΙΔΑΣ

ΑΡΧΗ  2ΗΣ  ΣΕΛΙΔΑΣ

ΘΕΜΑ Β

Βα) Δείξτε ότι 
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, για κάθε μιγαδικό z .
Μονάδες 5

Ββ) Δίνονται οι μιγαδικοί z , w για τους οποίους ισχύουν :
( 
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Δείξτε ότι :

Ββ1) 
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  και στη συνέχεια ότι   
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Μονάδες 8

Ββ2) Ο γεωμετρικός τόπος των εικόνων των μιγαδικών w είναι η έλλειψη   

        με εστίες τα σημεία Ε(3,0) και Ε΄(-3,0) και μήκος μεγάλου άξονα 10.
Μονάδες 6

Ββ3) αν z1 , z2 μιγαδικοί που ικανοποιούν την (1) και  w1 , w2  μιγαδικοί 

       που ικανοποιούν την (2) και ισχύουν 
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        δείξτε ότι 
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Μονάδες 6
ΘΕΜΑ Γ

Δίνονται οι συναρτήσεις  f , g συνεχείς στο R για τις οποίες ισχύουν :
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ΤΕΛΟΣ  2ΗΣ  ΣΕΛΙΔΑΣ
ΑΡΧΗ  3ΗΣ  ΣΕΛΙΔΑΣ

Γ1  .Δείξτε ότι g(1) = f(1)+2
Μονάδες 5
Γ2 . Δείξτε ότι  
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Μονάδες 5
Γ3 . Δείξτε ότι η f  αντιστρέφεται και να ορίσετε την f -1  .
Μονάδες 5
Γ4 . Υπολογίστε το όριο 
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Μονάδες 5
Γ5 . Αν 
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 υπολογίστε την παράγωγο της h και το  

      ολοκλήρωμα 
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Μονάδες 5
ΘΕΜΑ Δ

Δίνεται f:[1,e](R συνεχής για την οποία ισχύει : 
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Δείξτε ότι
Δ1  . 
[image: image18.wmf](
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Μονάδες 5
Δ2 .  f κοίλη στο [e,2e] 
Μονάδες 8
Δ3 . 
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   για κάθε  e ( α < β ( 2e .
Μονάδες 7
Δ4 . υπάρχει ξ ([e,2e] ώστε 
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Μονάδες 5
ΤΕΛΟΣ  3ΗΣ  ΣΕΛΙΔΑΣ

ΑΡΧΗ  4ΗΣ  ΣΕΛΙΔΑΣ

ΟΔΗΓΙΕΣ (για  τους  εξεταζόμενους)

1.Στο  τετράδιο  να  γράψετε  μόνο  τα  προκαταρκτικά ( ημερομηνία  ,  εξεταζόμενο μάθημα ) . Τα  θέματα  να  μην  τα  αντιγράψετε  στο  τετράδιο .

2.Να  γράψετε  το  όνομα  και  το  επώνυμό  σας  στο  πάνω  μέρος  των  

  φωτοαντιγράφων  αμέσως  μόλις  αυτά  σας  δοθούν . Δεν  επιτρέπεται  να  

  γράψετε καμία  άλλη  σημείωση . Κατά  την  αποχώρησή  σας  μαζί  με  το   

  τετράδιο παραδίδετε  και  τα  φωτοαντίγραφα .

3. Να απαντήσετε  όλα  τα  θέματα .

4. Κάθε  απάντηση  επιστημονικά  τεκμηριωμένη  είναι  αποδεκτή .

5. Διάρκεια  εξέτασης : 3 (τρεις) ώρες  μετά  την διανομή  των  φωτοαντιγράφων .

6.Δυνατή  αποχώρηση : 1 (μια) ώρα  μετά  την  διανομή  των  φωτοαντιγράφων .

Τ Ε Λ Ο Σ   Μ Υ Ν Η Μ Α Τ Ο Σ

               ΕΥΧΟΜΑΙ  ΣΤΟΥΣ ΜΑΘΗΤΕΣ ΜΑΣ
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