Δύο νέες αποδείξεις κλασικής Πρότασης.

9ι(176). Τα ύψη κάθε τριγώνου συντρέχουν, ή για την ακρίβεια:  Οι φορείς των υψών κάθε τριγώνου, περνούν από το ίδιο σημείο.
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Απόδειξη (Σχήμα 25). 
1ος Τρόπος.
Από το ορθογώνιο τρίγωνο ΔΑΒ παίρνουμε:   ΒΔ=ΑΒ.συν.
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Ó÷Þìá 25.




Γ

Β

Α

Ζ

Ε

Δ

H

Σχήμα 25.

Β.                        (1).
Όμοια από το ορθογώνιο τρίγωνο ΔΑΓ παίρνουμε:   ΔΓ=ΑΓ.συν.
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Γ.                 (2).
Επίσης, αν εργασθούμε όπως παραπάνω, θα έχουμε και τις σχέσεις:
ΓΕ=ΒΓ.συν.
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Γ, ΕΑ=ΑΒ.συν.
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Α, ΑΖ=ΑΓ.συν.
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Α,  ΖΒ=ΒΓ.συν.
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Β.        (3).
Έτσι, από τις σχέσεις (1)-(3), παίρνουμε:
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 EMBED Equation.3  [image: image9.wmf]•
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Η τελευταία σχέση, σύμφωνα με το αντίστροφο Θεώρ. Ceva, σημαίνει ότι οι ΑΔ, ΒΕ, ΓΖ, συντρέχουν. σε σημείο Η (ορθόκεντρο).
Η Πρόταση αληθεύει και σε αμβλυγώνια τρίγωνα [ Βλέπε Πρόταση 5θ(89)].
2ος Τρόπος.
Από το ορθογώνιο τρίγωνο ΔΑΒ παίρνουμε: ΑΔ=ΒΔ.εφ
[image: image13.wmf]∠

Β ή ΒΔ=
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Ομοίως, από το ορθογώνιο τρίγωνο ΔΑΓ παίρνουμε:            ΓΔ=
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Επίσης, αν εργασθούμε όπως παραπάνω, θα έχουμε και τις σχέσεις:
ΓΕ=
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Έτσι, από τις σχέσεις (1)-(3), παίρνουμε:
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Η τελευταία σχέση, σύμφωνα με το αντίστροφο Θεώρ. Ceva, σημαίνει ότι οι ΑΔ, ΒΕ, ΓΖ, συντρέχουν. σε σημείο Η (ορθόκεντρο).
Η Πρόταση αληθεύει και σε αμβλυγώνια τρίγωνα [ Βλέπε Πρόταση 5θ(89)].
                                                                                        Νίκος Κυριαζής.ί
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