ΘΕΜΑ 4ο

Έστω μια συνάρτηση f συνεχής σ’ ένα διάστημα  [α,β]  που έχει συνεχή δεύτερη παράγωγο στο (α,β). Αν ισχύει 
f(α) = f(β) = 0  και υπάρχουν αριθμοί  γ((α,β), δ((α,β), έτσι ώστε  f(γ)·f(δ)<0,  να αποδείξετε ότι:

α.
 Υπάρχει μία τουλάχιστον ρίζα της εξίσωσης  f(x)=0  στο διάστημα  (α,β).
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β.
Υπάρχουν σημεία  ξ1, ξ2 ( (α,β)  τέτοια ώστε  f΄΄(ξ1)<0 και  f΄΄(ξ2)>0.
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γ.
Υπάρχει ένα τουλάχιστον σημείο καμπής της γραφικής παράστασης της  f.
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