1β(4). Τα ύψη κάθε τριγώνου συντρέχουν, ή για την ακρίβεια:  Οι φορείς των υψών κάθε τριγώνου, περνούν από το ίδιο σημείο.
Απόδειξη (57ος τρόπος). 
(α). Για οξυγώνιο τρίγωνο (Σχήμα 30).
Θεωρούμε οξυγώνιο τρίγωνο ΑΒΓ, και την τομή Ε του ύψους του ΑΔ με τον περιγεγραμμένο του κύκλο.
[image: image1.wmf]∠

Ορίζουμε το συμμετρικό Ζ του σημείου  Ε ως προς την ΒΓ και φέρουμε την ΒΖ, που τέμνει την ΑΓ στο σημείο Η.
Θα είναι με τη σειρά:
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Σχήμα 30.
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ΕΖΒ,  ή 
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ΕΖΘ. Τούτο σημαίνει ότι το τετράπλευρό ΓΗΖΔ είναι εγγράψιμο και επειδή 
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ΑΓ και το ΒΗ είναι ύψος του τριγώνου ΑΒΓ.
Με ακριβώς όμοιο τρόπο βρίσκουμε και ότι ΓΖ
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ΑΒ, οπότε, αν Θ≡ΓΖ∩ΑΒ, το ΓΘ είναι ύψος του τριγώνου ΑΒΓ.(Εδώ είναι 
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ΕΖΓ. Τούτο σημαίνει ότι το τετράπλευρό ΒΘΖΔ είναι εγγράψιμο και επειδή 
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Συνεπώς, τα τρία ύψη ΑΔ, ΒΗ, ΓΘ θα περνούν από το ίδιο σημείο Ζ (ορθόκεντρο του τριγώνου ΑΒΓ).

(β). Για αμβλυγώνιο τρίγωνο.

Αποδείξαμε παραπάνω ότι η Πρόταση 1β(4) αληθεύει για οξυγώνιο τρίγωνο, οπότε σύμφωνα με την ενιαία απόδειξη της παραγράφου 5θ(89) του βιβλίου μου «Νέα Στοιχεία Γεωμετρίας», αυτή θα αληθεύει και για αμβλυγώνια τρίγωνα.

Παρατήρηση.
Η παραπάνω απόδειξη εδόθη από τον φίλο Νίκο Δεργιαδέ με σκοπό να συμβάλει στην προσπάθειά μας και αποτελεί την 57η πρωτοεμφανιζόμενη της συλλογής μας.
                                                                                                   Νίκος Κυριαζής.
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