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749) A) i) Aivetow n ouvéptnon Hf(x) = N Na peletnOel we mpoc TN
X

HovoTovia — akpOTaTA, KUPTOTNTA — ONUELX KOUTTAG.

1
i) Atvetat kot n ouvdptnon F-F(X) = jﬁdt , XeR .
0

a) Na anodeiéete otLn F elval cuvexng kat mapaywyiopn oto R, va

urtoAoyloete tnv F’ kal va peletnoste tnv F w¢ mpog tn povotovia.

B) Na deitete 6t n F elval mepittn.
) Na Seigete ¢ 6e xeR, , | d t<j—d1 t

a Oeifete ot yLa kaOe xeR, , s KOl OT
Y § Y ST A ive n

ouvéxela va Bpeite o lim F(x) .

iii) Eotw kaun G,G(x) = F(2x) — F(x) , yia kaBe xeR .

a) Na Seitete otL n G eival mapaywyiolpn oto R kal va LEAETAOETE

TNV povotovia tng oto R.

B) Na beiéete OTL yLa KABEe xeR,

y) Na deiéete OtL yia kA Oe xeR, G(x) <In2.
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8) Na beiete otL uTtapxeL oto R to 6pLo TNG G ,0TAV X =>+00,

€) Na beifete 0TI n G elval mepurTh.

ot) Na Bpeite o lim G(x) .

B) Aivetat téhoc kat n cuvdptnon P, P(x)=In (X +V1+x’ ) .

i) a) Na urtodoyioete Tnv @’ kot va deybei ot F=D.

B) Me Baon auto va emaAnBevoete TNV TIUA Tou opiovu TG G(x)

1+ /1+i2
S B S
2

OTOV X =>+0o,

ii)a) Na x>0, va Seifete 6tt F(X)=In2x+In

B) Na BpeBolv oL acUumTwTEC TG F, €dv uTtApXOULV .

iii) Na. BpeBel to epPado tou xwplou mou meplkAsieTal amno tnv ypadLkn

napaotaon ¢ F, tov afova x'x kot Tig euBeieg x=0,x=1.
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749) Α) i) Δίνεται η συνάρτηση  

[image: image1.wmf]2


1


f,f(x)=


1+x


 .Να μελετηθεί ως προς τη μονοτονία – ακρότατα, κυρτότητα – σημεία καμπής.

              ii) Δίνεται και η συνάρτηση   

[image: image2.wmf]ò


x


2


0


1


F,F(x)=dt
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 , xє( .

             α) Να αποδείξετε ότι η  F  είναι συνεχής και παραγωγίσιμη στο ( , να υπολογίσετε την F΄ και να μελετήσετε την F ως προς τη μονοτονία.


             β) Να δείξετε ότι η  F  είναι περιττή.


             γ) Να δείξετε ότι για κάθε xє(+ ,  
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  και στη συνέχεια να βρείτε το  
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             iii) Έστω και η   G,G(x) = F(2x) – F(x) , για κάθε xє( .

             α) Να δείξετε ότι η G είναι παραγωγίσιμη στο ( και να μελετήσετε την μονοτονία της στο (.

             β) Να δείξετε ότι για κάθε xє(+*  , 
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             γ) Να δείξετε ότι για κάθε xє(+* ,  G(x) ≤ ln2 .

             δ) Να δείξετε ότι υπάρχει στο ( το όριο της G ,όταν x →+∞.

             ε) Να δείξετε ότι η  G είναι περιττή.


             στ) Να βρείτε το  
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        Β) Δίνεται τέλος και η συνάρτηση  
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Φ,Φ(x)=lnx+1+x


 .


           i) α) Να υπολογίσετε την Φ΄ και να δειχθεί ότι  F = Φ .

              β) Με βάση αυτό να επαληθεύσετε την τιμή του ορίου της  G(x)  όταν  x →+∞.

          ii) α) Για x > 0 , να δείξετε ότι   
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              β) Να βρεθούν οι ασύμπτωτές της  F , εάν υπάρχουν .


         iii) Nα βρεθεί το εμβαδό του χωρίου που περικλείεται από την γραφική παράσταση της  F , τον άξονα x΄x και τις ευθείες  x = 0 , x = 1 .
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