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(Συνημμένο 283. Συνέχεια από το συνημμένο 280).
3. Θεώρημα Τριχοτόμου Γωνίας Ειδικού Τριγώνου. 
Ερμηνεία της  Εικασίας του Απόστολου Μπαρζόπουλου.
Θεώρημα 3 (Σχήμα 3)

Σε κάθε τρίγωνο του οποίου η μία γωνία είναι διπλάσια μιας άλλης, αν η σεβιανή του που περνά από την κορυφή της τρίτης γωνίας τέμνει εσωτερικά την απέναντι πλευρά του και σχηματίζει με αυτή γωνία 600, τότε και μόνο τότε, η ευθεία αυτή είναι η μία τριχοτόμος της γωνίας, από την κορυφή της οποίας περνά.
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Απόδειξη.

(α). Ευθύ.

Αν σε τρίγωνο ΑΒΓ είναι:               
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Γ = 2
[image: image3.wmf]∠

Β,                                                  (1).
αν η ευθεία ΑΔ τέμνει την ΒΓ εσωτερικά στο Δ και αν αυτή είναι μία τριχοτόμος της γωνίας Α, τότε θα αποδείξουμε ότι 
[image: image4.wmf]∠

ΑΔΓ=600.
Πραγματικά, αφού η ΑΔ είναι μία τριχοτόμος της γωνίας Α, θα είναι:
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ΓΑΔ=2
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ΒΑΔ ή φ=2χ.                                               (2).

Ακόμη είναι:                   
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ΑΔΒ=φ+
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Γ                                                               (3).

και                                    
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ΑΔΓ=χ+
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Β.                                                              (4).

Έτσι, η (3) λόγω των (1) και (2) γίνεται 
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ΑΔΒ=2χ+2
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Β ή 
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ΑΔΒ=2(χ+
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Β) και αυτή λόγω της (4) γίνεται                       
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ΑΔΒ=2
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ΑΔΓ                                   (5).

και επειδή 
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ΑΔΒ+
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ΑΔΓ=1800, θα είναι 
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ΑΔΒ=1800 -
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ΑΔΓ, οπότε η (5) γίνεται:  1800-
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ΑΔΓ=2
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ΑΔΓ ή 3
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ΑΔΓ= 1800 ή 
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ΑΔΓ=600.
(β). Αντίστροφο. 

Δηλαδή, αν στο τρίγωνο ΑΒΓ, αληθεύει η σχέση (1) και είναι 
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ΑΔΓ=600, θα αποδείξουμε ότι είναι:    
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ΓΑΔ=2
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ΒΑΔ ή φ=2χ.                                             (2).

Πραγματικά, επειδή 
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ΑΔΓ=600, θα είναι:    φ+
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Γ=1200, ή φ=1200-
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Γ         (6).

και                                      χ+
[image: image31.wmf]∠

Β=600 ή χ=600-
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Β.                                                                     (7).
Έτσι, η (6) λόγω της (1) γίνεται:        φ=1200-2
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Β,                                           (8).
οπότε η (8) λόγω της (7), γίνεται:  φ=2χ. Δηλαδή αληθεύει η (2), που σημαίνει ότι η ΑΔ είναι η μία τριχοτόμος της γωνίας Α.

Είναι δυνατό να διατυπώσουμε και να αποδείξουμε και δεύτερο αντίστροφο του Θεωρήματος 3, ως εξής:

(γ). 2ο  Αντίστροφο. 

Αν στο τρίγωνο ΑΒΓ, η ΑΔ είναι μία τριχοτόμος της γωνίας Α, δηλαδή είναι:

                                                         φ=2χ                                                               (1).

και 
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ΑΔΓ=600,                                                                                                       (2),

τότε θα αποδείξουμε ότι:                       
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Γ=2
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Β.                                              (3).
Πραγματικά είναι                
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ΑΔΒ=φ+
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Γ ή 
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Γ=
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ΑΔΒ-φ.                               (4).

και                                        
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ΑΔΓ=χ+
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Β ή 
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Β=
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ΑΔΓ-χ.                                (5).

Επειδή αληθεύει η σχέση (2) και είναι:  
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ΑΔΒ+
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ΑΔΓ=1800, 

θα είναι και                                                 
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ΑΔΒ=1200.                                       (6).
Έτσι, από τις (2) και (6) 
[image: image48.wmf]⇒



 EMBED Equation.3  [image: image49.wmf]∠

ΑΔΒ=2
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ΑΔΓ.                                                          (7).

Άρα, η (4) λόγω των (7) και (1), γίνεται:   
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Γ=2
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ΑΔΓ-2χ=2(
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ΑΔΓ-χ).            (8).

Συνεπώς, η σχέση (8), λόγω της (5), γίνεται:     
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Γ=2
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Β. Δηλαδή απoδείχθηκε 
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το ζητούμενο.

(δ). Διερεύνηση.

Γεννάται το ερώτημα: «Είναι δυνατή πάντοτε η Κατασκευή τριχοτόμου σε ένα τέτοιο ειδικό τρίγωνο»; Η απάντηση είναι θετική και η απόδειξη τούτου δίνεται στην διερεύνηση της Κατασκευής 4, που ακολουθεί.

10 Συμπέρασμα.
Για να τριχοτομήσουμε την γωνία Α, που μας δίνεται, πρέπει να μπορέσουμε να λύσουμε το παρακάτω Πρόβλημα:

«Να κατασκευασθεί τρίγωνο ΑΒΓ, του οποίου δίνεται η γωνία Α και ότι πχ η γωνία Γ να είναι διπλάσια της Β».

Τούτο προφανώς είναι αδύνατο, καθώς είναι:
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Α+
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Β+
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Γ=1800,  ή  
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Α+3
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Β=1800,  ή  
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Β= 600-
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Α/3.
Δηλαδή τελικά πρέπει να κατασκευάσουμε τη γωνία Α/3, ή να τριχοτομήσουμε τη γωνία Α, που είναι όμως και το ζητούμενο.

Ερμηνεία του Μηχανισμού της εικασίας Απόστολου Μπαρτζόγλου, με βάση τα Θεωρήματα 1, 2 και 3 (Σχήμα 2) (Από τον Νίκο Κυριαζή).

Παρατηρούμε ότι στο τρίγωνο ΒΑΔ του σχήματος 2, είναι:
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ΒΔΑ=
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ΑΜΓ=
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Β+
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ΒΑΜ= 
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Β+
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Β=2
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Β,   ή   
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ΒΔΑ=2
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Β.                     (1).
Δηλαδή στο τρίγωνο ΑΒΔ, η γωνία ΒΔΑ είναι διπλάσια της Β. Άρα εδώ με τον μηχανισμό του Θεωρήματος 1α, έχει προκύψει το τρίγωνο του Θεωρήματος 3 (τρίγωνο του σχήματος 3), και η γωνία ΒΑΔ έχει τριχοτομηθεί από την ΑΡ, καθώς η γωνία ΤΑΡ έχει κατασκευασθεί 300, οπότε η γωνία ΤΡΑ είναι 600, με βάση την Κατασκευή 2 (20ς τρόπος).

Τα ίδια ακριβώς με τα παραπάνω αναφερόμενα, συμβαίνουν και στο τρίγωνο ΑΔΓ, του σχήματος 2.
20 Συμπέρασμα.
Από την παραπάνω ερμηνεία, προκύπτει και το παρακάτω συμπέρασμα:
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«Με τον Μηχανισμό του Θεωρήματος 1α (Σχήμα 2), προκύπτουν αυτόματα δύο τρίγωνα τα οποία έχουν την μία γωνία τους διπλάσια της δεύτερης και στα οποία η Τρίτη γωνία τριχοτομείται, σύμφωνα με την Κατασκευή 2 (2ος τρόπος ή την Κατασκευή 3».
Παρατήρηση.

Βασιζόμενοι στο παραπάνω Θεώρημα, θα μας είναι εύκολη και η λύση σχετικών Προβλημάτων ή Προτάσεων , που θα ακολουθήσουν αργότερα. Επίσης είναι δυνατό να πραγματοποιήσουμε και μια Τρίτη διαπραγμάτευση του Θεωρήματος 1α, με βάσει το παραπάνω Θεώρημα 3.
Με Γεωμετρική αγάπη 
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