Συνημμένο 52.

10ι(168). Το κέντρο βάρους (κ. β.) της επιφάνειας κυρτού τετραπλεύρου, συμπίπτει με το Κ.Β. του τριγώνου το οποίο έχει κορυφές την τομή των διαγωνίων του και τα δύο ισοτομικά σημεία της τομής αυτής, σε κάθε μία από τις δύο διαγώνιές του.
Απόδειξη (Σχήμα  41).
[image: image1.emf]Á


Â


Ã


Ä


Ì


α


Ì


β


Ã'


Ê


Â'


G


G


β


G


δ


G


α


G


γ


Ó÷Þìá 41. 
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Σχήμα 41. 

Δηλαδή, αν ΑΒΓΔ είναι κυρτό τετράπλευρο, Κ η τομή των διαγώνιών του και Β', Γ’ τα συμμετρικά του Κ ως προς τα μέσα Μβ, Μα των διαγώνιών του ΒΔ, ΑΓ αντίστοιχα, θα αποδείξουμε ότι το κ.β. του τετράπλευρου ΑΒΓΔ και το κ. β. του τριγώνου ΚΒ'Γ', συμπίπτουν.
Είναι γνωστό ότι τα κ. β. Gα, Gβ, Gγ, Gδ, των τριγώνων ΔΑΒ, ΑΒΓ, ΒΓΔ, ΓΔΆ, αντίστοιχα, συμπίπτουν με τα σημεία των διαμέσων ΑΜβ, ΒΜα, ΓΜβ, ΔΜα, των τριγώνων αυτών αντίστοιχα, που το κάθε ένα απέχει τα 2/3 της αντίστοιχης διαμέσου, από την αντίστοιχη κορυφή του τριγώνου.
Έτσι, επειδή το άθροισμα των εμβαδών του ζεύγους των τριγώνων ΔΑΒ, ΒΓΔ, είναι ίσο με το εμβαδό του τετράπλευρου ΑΒΓΔ, σύμφωνα με τα γνωστά το κ. β. του, θα ανήκει στην ευθεία GαGγ.
Όμοια βρίσκουμε ότι το κ. β. του τετράπλευρου αυτού, , θα ανήκει και στην ευθεία GβGδ
Άρα, το κ. β. του τετράπλευρου ΑΒΓΔ θα ορίζεται σαν τομή G των δύο αυτών ευθειών.
                                                          -2-

Ορίζουμε το κ. β. G' του τριγώνου ΚΒ'Γ', ως τομή των διαμέσων Β'Μα, Γ'Μβ.

Επομένως,  επειδή GαGγ// ΑΓ και ΜβGα=1/3 GαΑ, αν ΜβΓ'∩ GαGγ≡ G1, θα είναι ΜβG1=1/3 ΜβΓ', οπότε το G1 είναι το κ. β. του τριγώνου ΚΒ'Γ'. Δηλαδή η GαGγ περνά από το G' (κ. β. του τριγώνου ΚΒ'Γ').

Όμοια βρίσκουμε ότι και η GβGδ  περνά από το G'.
Βλέπουμε λοιπόν ότι οι GαGγ, GβGδ , περνούν  από το G' και επομένως η τομή τους G (κ. β. του τετράπλευρου ΑΒΓΔ), συμπίπτει με το G' (κ. β. του τριγώνου ΚΒ'Γ').

Συμπέρασμα.
Από την Πρόταση 9ι(168),προκύπτει ότι το κ. β. της επιφάνειας τετράπλευρου μπορεί να ορισθεί άμεσα με την εύρεση του κ. β. του τριγώνου ΚΒ'Γ', που είναι σαφώς ευκολότερο.
                                                                                        Θεσσαλονίκη  14-7-2010. 

                                                                                              Νίκος Κυριαζής.

