1β(4). Τα ύψη κάθε τριγώνου συντρέχουν, ή για την ακρίβεια:  Οι φορείς των υψών κάθε τριγώνου, περνούν από το ίδιο σημείο.
Απόδειξη (60ος τρόπος). 
 (α). Για οξυγώνιο τρίγωνο (Σχήμα 33).
Ορίζουμε τα συμμετρικά Λ, Μ, Ν του περίκεντρου Ο του οξυγώνιου τριγώνου ΑΒΓ ως προς τις πλευρές του ΑΒ, ΒΓ, ΓΑ αντίστοιχα και γράφουμε τους κύκλους (Λ, ΛΒ), (Μ, ΜΒ), οι οποίοι περνούν και από τα Α, Γ αντίστοιχα, ενώ επανατέμνονται σε σημείο Η.
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Ο κύκλος (Ν, ΝΓ), θα περνά από το Α, αλλά και από το Η.

Πραγματικά, αν ρ είναι η ακτίνα του κύκλου (Ο, ΟΑ) ή ΑΒΓ, τότε εύκολα βρίσκουμε ότι:    ΟΑ=ΟΒ=ΟΓ=ΛΑ=ΛΗ=ΛΒ=ΜΒ=ΜΗ=ΜΓ=ΝΓ=ΝΑ=ρ.                     (1).

Έτσι, τα τετράπλευρα ΑΟΒΛ, ΑΟΓΝ, είναι ρόμβοι, οπότε ΛΒ=//ΟΑ=//ΝΓ ή ΛΒ=//ΝΓ=ρ.  (2).

Τούτο σημαίνει ότι το ΛΒΓΝ είναι παραλληλόγραμμο, οπότε και ΛΝ=//ΒΓ.                             (3).                                Όμοια βρίσκουμε και ότι ΜΝ=//ΑΒ, ΛΜ=//ΓΑ.                                                       (4).

Επίσης, ρόμβος θα είναι και το ΒΜΗΛ, οπότε:ΛΒ=//ΜΗ=ρ.                                (5).

Από τις (2), (5)
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Ó÷Þìá 33.
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Σχήμα 33.

ΜΗ=//ΝΓ=ρ. Άρα το ΗΜΓΝ είναι παραλληλόγραμμο και επομένως ΝΗ=//ΜΓ=ρ. Τούτο σημαίνει ότι  και ο κύκλος (Ν, ΝΑ) ή (Ν, ρ), θα περνά και από το Η.

Βλέπουμε λοιπόν ότι οι τρεις ίσοι κύκλοι (Λ, ρ), (Μ, ρ), Ν, ρ) περνούν από το Η.

Μετά τα παραπάνω θα είναι ΑΗ
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ΛΝ και λόγω της (3), ΑΗ
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ΒΓ.

Όμοια βρίσκουμε και ότι:  ΒΗ
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ΑΓ, ΓΗ
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ΑΒ.

Συνεπώς οι τρείς ευθείες ΑΗΔ, ΒΗΕ, ΓΗΖ  είναι ύψη του τριγώνου ΑΒΓ, αλλά και συντρέχουν στο Η (0ρθόκεντρο του τριγώνου ΑΒΓ).
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                                                                                                                                  (β). Για αμβλυγώνιο τρίγωνο.
Αποδείξαμε παραπάνω ότι η Πρόταση 1β(4) αληθεύει για οξυγώνιο τρίγωνο, οπότε σύμφωνα με την ενιαία απόδειξη της παραγράφου 5θ(89) του βιβλίου μου «Νέα Στοιχεία Γεωμετρίας», αυτή θα αληθεύει και για αμβλυγώνια τρίγωνα.

Παρατήρηση.
Με την παραπάνω πρωτοεμφανιζόμενη απόδειξη, για την Πρόταση 1β(4), οι αποδείξεις δικής μου επινόησης ανέρχονται στις 42, με στόχο τις 43.

                                                                                                      Νίκος Κυριαζής.
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